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SUMMARY: I Denmark Westergaard and Birck introduced the post-1870 neoclassical
breaktlirough i it Jevonian and Marshallion forms. By confining themselves 1o do-ti-
vourself” households and 10 pardal equilibrium, respecrively, Jevons and Marshall alice
missed  general equilibrivem. By skipping Jevons and Marshall and introducing general
cquilibrium in its Bihm-Bawerkion and Walvasian forms, respectively, Wicksell and Cassel
gave Sweden a head start, Walras reached Denmark only with Zeuthen, who was the first 1o
use inegualities in general-equilibrium theory, thus anticipating the primal half of what was

to become von Newmann duality.

I. Indledning

Ingen teorihistorie kommer udenom navne som Wicksell, Cassel og Ohlin, Dansk
okonomisk teori er mindre navnkundig. Hvorfor mon? For at alting ikke skal blive
for vidtleftigt, skal vi holde os til det store gennembrud efter 1870 i mikroekonomisk
teori - vort hewtland vort Herzstick. Et videre perspektiv vil leseren finde hos
Boserup (1976). (1980). hos Keergard (1983). (1984). hos Jorn Henrik Petersen {1986) og
hos Topp (1981). (1987).

II. Graznseproduktivitet, graensenytte og partialligevaegt i Danmark

i Bing (1839-1912) og Julius Petersen (1839-1911)

Nationalekonomisk Tidsskrifi er et af vore aldste okonomiske tdsskrifter - 29 ar
yongre end Zeitchrifi fiir die gesamte Sraamwissenschaft, 10 yongre end Jabrbiicher fiir
Nationaldkonomic und Sraristik, men 12 ar aeldre end American Economic Review, 17 4r
wldre end Feonomic Jowrnal og hele 25 ar ldre end Ekonomisk Tidskrift

I sit allerforste bind bragte Nationalokonomisk  Tidsskrift et bidrag al’ 10 unge
matematikere. Bing og Julius Petersen [1873(1962)). om lon og rente. Bidraget var
interessant bade ved sin form og sit indhold. Formen var kompromislos matematisk.
Hvad indholdet angar, gjorde forfatterne opmarksom pd, at de ved udarbejdelsen

PForedrag 1 Matcenalokonomisk Forening den 4 mans 1987, Foredraget bygper pa forfatterens antikler om
Birck, Oblin, Westerguard og Zeuthen @ The New Palgrave (Macmillan 1987} sdvel som pa Kaergdrds foniinlige
oversigt 1 dette tidssknft 1 [983
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ikke havde halt kendskab til Jevons. Det var nu godt det samme. for Jevons
[1E71 (1931 :© 235)] havde den besvnderlige opfatielse, at »the returns of capital and
labour are independent of cach other«. Bing og Julius Petersen oplattede tvienimod
lon og rente som interdependente og bestemte dem simultant pa basis af griensepro-
dukuvitetsprincippet. Deres bestemmelse ligner den bestemmelse, von Thiinen [1850
(1960 : 249-264)] havde givel. for han [I830 (1960 292-295)) indviklede sig § sin
gravstensformel. Gravstensformlen kendte - og forkastede - Bing og Julius Petersen:
men de kendie abenban ikke resten af von Thiinens arbejde.

Bade i form og indhold var Bing og Julius Petersen sa langt forud for deres tid, at
de ikke kom til at pavirke dansk teoretisk tradition.

I 20 Westergaard (1833-1936)

Westergaards betvdeligste indsats faldt pa statistikkens omrade, og den ma vi lade
ligge her. Som okonom jorkasicde Wesierzaard den engelske klassicisme al to grunde,
For det forste kunne hans varme hjerte ikke akceptere Ricardos resultat, at sociale re-
former var frugteslose. Som sine, ellers meget forskellige, tyske kolleger blev Wester-
gaard en tidlig titheenger al Sozialpolink, For det andet kunne hans klare forstand ikke
akceptere Ricardos udelukkelse al praeferencerne. [ sin Iondledning (1891) indferte
Westergaard halvfjerdsernes gennembrud i den form. han havde laert hos sin ven
Jevons,

Hvori ld egentlig det nye i gennembruddet? Jo. hvis okonomisk teori skal kunne
sige noget om allokering, sa4 ma preeferencerne finde deres plads i systemet. Jevons
havde gjort plads til dem i en form. som han ma have opfattet som hdndgribelig og
handterlig - sa handgribelig og handterlig. at han udtrykte den i tal og tegnede den
op i kurver. Denne form var nytten. Skent endnu ikke praktisk malelig, blev nytten af
Jevons opfattet som et mal. Et mal pa hvad? Et mal pd et menneskeligt sanseindirvk,
I alt deue fulgte Westergaard Jevons men var endnu dristigere. Som Davidsen (1986)
har rapporteret, gik Westergaard sa vidt som at sammenligne og sammenlagge
forskellige menneskers nytte; Han »bevistee (1876), at en helt lige indkomstfordeling
vil maksimere samfundsnyiien!

Men der var jo andet og mere i halvijerdsernes gennembrud end praferencerne.
Der var jo ogsa panoramaet al den store mikroskonomiske interdependens mellem
alle priser og mangder. At gore plads til preferencerne er en nedvendig men ikke en
tilstreckkelig betingelse for at na frem tl den mikroskonomiske interdependens.
Cournat (1838) og Marshall (18%0) brugte preferencerne til at bygge panialligevaegte
men veg tilbage fra ethven forseg pa at formulere den mikrookonomiske interdepen-
dens,

Jevons veg ogsa tilbage. Hans husholdninger arbejdede for sig selv og brugte en del
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af deres arbejdsresultat il at tilske sigs hvad de ellers havide brug for. T en sadan
natura-okonomi kan husholdninger hverken have pengeindkomst eller betale priser.
Men pludselig antager Jevons 1871 (1931 @ 138) »that a person possesses one single
kind of comodity, which we may consider to be money, or income«. Hvor en sadan
indkomst kommer {ra, far vi ikke at vide. 1 en mikrookonomisk interdependensmaodel
ville der wvaere faktorer. som  blev wdbudt af husholdninger og clierspurgt af
loretagender. Disse faktorer ville have priser. som dannede indkomst tor husholdnin-
gerne. Endvidere ville der wviere wvarer, som blev udbudt af foretagenderne og
efterspurgt ab husholdningerne. Disse varer ville have priser, som husholdningerne
mittte betale. Jevons mevnte bade indkomst og pris men naevnte aldrig. og kunne ikke
nievne, hvor de kom fra

En sddan inkonsekvens tvinger os tl at give Jevons tredjepladsen blandt halvferd-
sernes pionerer. Mengers husholdninger arbejdede ogsa for sig selv. Men Menger
nevnte i det mindste hverken indkomst eller pris og gjorde sig altsé ikke skyldig i
nogen inkonsekvens.

Halvfjerdsernes gennembrud fandt alisa vej il Danmark i sin svageste form.

il 3 Birck (1871-1933)

Birck (1902), (1922) modtog grundlaget for sin vierditeori fra sin lerer Westergaard.
der igen, som vi sd. havde modtaget det fra Jevons. Her var husholdninger. der
arbejdede for sig selv, sammenlignede arbejdets ulyst med nytten all hvad de
producerede eller kunne bytte sig til, og holdt op med ot arbejde, nar graensculysten
blev lig greensenytten. For Birck var alt dette realiteter. Men til Jevons fojede Birck
Marshall, som han ansd for den okonomiske teoris storste navn.

Marshall adskilte klar fakrorer fra varer, FaRisicr blev udbudt ar husholdminger og
efterspurgt af foretagender. Varer blev udbudt al foretagender og efterspurgt af
husholdninger. Men den store mikrookonomiske interdependens blev der ikke noget
aft Hos Marshall gialdt reglen small s beaweiful

For det forste var den brokdel af budgettet, som en husholdning gav ud ul en
enkelt vare. sa lille. at det matte vaere tilladeligt at se bort fra udgiftens virkning pa
cliersporgselen efier andre varer. En vares eftersporgsel var derfor kun en funktion af
VATENS Cgen pris.

For det andet var Marshalls ereprivsentative« foretagende sa smat, at det marte
vaere tilladehigt at se bort fra den indflydelse. dets udbud kunne have pa markedspni-
sen. Al konkurrence var derfor fuldkommen.

For det tredje var enhver af Marshalls industrier sa lille. at det matte vaere tilladeligt
at se bort fra den indfvdelse. industriens udbud eller eftersporgsel kunne have pa
andre industrier. Industriens udbuds- og efterspergselskurve var derfor vathangig af
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resten al ekonomien - og alisa ogsa af hinanden. De to kurver ville skiere hinanden i
sma nydelige partialligevaegte.

Det var sadanne partalligeviegte. Birck (1909), (1915) brugte i sine studier af 12
vigtige varer: korn, mel. kafle, wobak. kali. krudt. tendstikker. petroleum. sukker. salt.
kartofler og ked.

Men e er varcmarkeden noget andet or Gkiormarkeder, PA faktormarkeder duede
reglen small s beaurifil ikke: Faktormarkeder omfatter cfter deres nawr hele
okonomien og ma derfor behandles i form af” en makrookonomisk interdependens
som von Thiinens eller Bohm-Bawerks. Marshall provede pa at behandle arbejds-
markedet som smd al hverandre uathaengige delmarkeder = hans siukkatorer for
cksempel - og derfor matte hans Book VI om indkomsttordeling blive hins svageste.

Ved at springe Jevons og Marshall over og introducere halvijerdsernes gennembrud
i form af Bohm-Bawerks makrookonomiske og Walras’s mikrookonomiske interde-

pendens aov henholdevis Wicksell oo Cassel Sverige et stort forspring.

111. Makroekonomisk og mikroekonomisk interdependens i Sverige

HE 1. Wicksell (1851-1926f

Knut Wicksell kom ul ekenomisk teori fra matematikken. Hans inspiration var
Bohm-Bawerks makroskonomiske interdependens. Hvad der aldrig lvkkedes for
Marshall, lykkedes for B6hm-Bawerk [1888 (1923)], nemlig en simultan bestemmelse
al produktionsperiode, rentefod og reallonsats. Kapitalen var cirkulerende kapital i
form af en subsistensmiddelfond, som arbejderne kunne teere pa under produktions-
perioden. I ligevaegt ville produktionsperioden viere netop s lang, at hele subsistens-
middelfonden blev absorberet og hele arbejdsstyrken beskaeftiget. Rentabiliteten af
produktionsperiodens yderste forlengelse ville bestemme rentefodens hojde.

Wicksells [1893 (1934)] forste indsats var at satte Bohm-Bawerks ordrige fremstil-
ling i matematik. Da han havde gjort det. métte han sporge sig selv hvad sammen-
heeng der var mellem en sdledes bestemt Bohm-Bawerksk »naturlige rente og den la-
nerente, der dannedes i det marked, hvor udbudet all penge modte eftersporgselen
efler dem. Private banker kunne jo skabe penge i form af deposita, pa hvilke der
kunne trickkes checks. og et sidant pengeudbud ville vare ret fleksibelt. Ville den der-
afl bestemte lanerente stemme overens med den naturlige rente? Hyvis den ikke gjorde
det, ville der sa varre en varabel, der tilpassede sig, indul overensstemmelsen var
bragt i stand? Wicksells [1895 (1936)] anden indsats var at give svaret.

Der var ingen nedvendighed for. at lanerenten til enhver tid ville stemme overens
med den naturlige rente. Hvis den ikke gjorde det. mate alle nominalvardier endre
sig. Hvis for eksempel lanerenten 14 under den naturlige rente, ville foretagenderne
blive tilskyndet til at betale en hejere pengelon. og pengemangden ville blive



24k NATIONALORKONOMISK TIDSSKRIFT 1957, MR 2

lsvarende toroget. Fysisk st ville det ingen forskel gore, for s snart arbejderne gay
den hojere pengelon ud, ville alle priser stige tilsvarende og reallonnen forblive
utorandret. En kumulativ inflationsproces. som ingen ventede. ville tage sin begyn-
delse og ikke standse, for bankerne var Lienset for kasse og matte hueve lanerenten, sa
den atter stemte overens med den naturhge rente. Omvendt hvis linerenten la over
den naturlige rente,

Wicksells svar blev muliggjort al’ en metode, der var ny i hele e henseender: den
virr makrookonomisk. den var dynamisk, og den tillod uligevaegt. Uligeviegten bestod
ioshultede fonentminger, og skuttelsen blev den drivende kraft i den kumulative
proces, Wicksells Kumulative proces var en prisproces. 3 ar senere skulle andre
svenskere, Stockholmskolen, bvgge Rumulative mengdeprocesser. men det er en an-

den historie

f 2 Cunsel (1866-19435)

Ligesom Wicksell kom Cassel il den okonomiske teori fra matematikken. Hans
inspiration var selvom han aldrig indrommede det. Walras’s mikrookonomiske
interdependens. Hvad der aldrig lvkkedes for Jevons eller Marshall. lvkkedes for
Cassel (1899), [1918 (1932)]. nemlig en simultan bestemmelse af alle priser og mang-
der for alle varer og faktorer. Til en begyndelse antog Cassel. at alle husholdningers
faktorudrustning var given. En husholdnings indkomst ville da viere summen af alle
produkterne af faktorpris og faktorudrustning for vedkommende husholdning. Til en
begyndelse antog Cassel vderligere. at alle input-output-keefficienter var givne. En
vares konkurrencepris ville da vaere summen at alle produkterne af fauktorpris og
input-output-keefficient for vedkommende vare. Med en sadan indkomst og med
sddanne konkurrencepriser pd alle varer ville enhver husholdning kunne vdimekke <in
praeference i form al efierspurgte muengder af alle varer. Ligeviegt pa varemarkederne
ville kraeve, at industrivdbud var lig med husholdningsefiersporgsel for enhver vare,
Industriens efterspargsel efter en taktor ville da viere summen af alle produkierne al
industrivareudbud og input-output-koefficient for vedkommende faklor. Ligevacgt pa
fktormarkedemne ville kreve, at husholdningsudbud var lig med industrietiersporgsel
for enhver faktor. Hermed var ringen slutie

Pt vaesentligt punkt gik Cassel JIVIX (1932 32-410 137-155)] adover Walras. Han
dvnamiserede  den statiske Walras-ligeviegt op kom  trem ul sin gleehfarmig
Sonehreeitendye Wirsschafr. Denne dvnamisering inspirerede John von Neumann [1937
(1968)]. der, som Weintraub (1983 4-5) paviste. kun kendte Walras-modellen 1 dens
Casselske udformning. Pa den mide gik der il ar det torste bevis for eksistensen al
en mikrookonomisk interdependens blev fort for et samfund i vaekst,

Von Neumann var inspireret af Cassel men gik 1 bade form og indhold langt
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udover Casscl. Som Walras havde giort. talte Cassel sine ligninger og sine ubekendte
og var tilfreds med at finde samme antal. Hverken Walras eller Cassel beviste
cksistensen af en losning - endsige beskrev dens cgenskaber. Hverken Walras eller
Cassel kom nogensinde pa den tanke. at med givne input-output-koefficienter kunne
visse faktorer ga hen og blive frie goder. Som Walras behandlede Cassel sondringen
mellem fric og ekonomiske goder som exogen, skont han [1918 (1932 : 148)] selv gav et
smukt eksempel pa et gode. som under én teknik ville viere frit men under en anden
okonomisk: Silienge de skandinaviske vandfald blev brugt til at drive moller, var de
et rit gode. Nar de derimod blev brugt til at frembringe hvdroelektrisk krafi. blev de
et ekonomisk gode.

Med sondringen mellem fric og okonomiske goder ma vi vende tilbage il
Danmark og se. hvordan Zeuthen ad en bagdor ndede ind il et stort og vigtigt
problem.

IV. Uligheder og eksistensbevis i den mikrookonomiske interdependens

IV, 1. Zeuthen [(18858-1939)

Zeuthen er bedst kendt for sine bidrag til teorien om kollektive overenskomster
[1928 (1930)] og til teorien om monopolistisk konkurrence {1929 (1930)]. Mest funda-
mental og mindst kendt er Zeuthens brug af uligheder i den mikrookonomiske
interdependens. [ et Walras-system med givne input-output-koeficienter formulerede
Zeuthen [1928: 27 (1932-1933: 2-3)] den bibetingelse, at efterspergselen efter enhver
faktor ma veere mindre end eller lig med udbudet af denne faktor. Ved at indfere en
ny ubekendt, den ubenyuede rest, kunne Zeuthen forvandle sin ulighed il en lighed
og sige. al enten matte den ubenytlede rest eller faktorprisen viere nul. Hvis den
ubenyttede rest var nul, var faktoren et okonomisk gode og ik en positiv pris. Hvis
den ubenyttede rest var positiv, var faktoren et {rit gode og fik prisen nul.

Det lyder altsammen sare simpelt. men Zeuthen var den forste, der sagde det, og
han sagde det forste gang allerede i disputatsen. Den ene af hans opponenter var
Ohlin. Ni 4r for von Neumann kunne Ohlin ikke forlige sig med at erstatte negative
prislesninger med nuller. Han udbred: »1 sanning en mirkvirdig metod an losa
ekvationssystem!« Ohlin gik s4 vidt som at bebrejde Zeuthen hans »brist pa

matematiska kunskapers

TV, 2 Zeuthen og de matematiske astrigere

Zeuthen lod sig ikke afskraekke af Ohlin men sendte sit resultat 1 rette tid ul rette
sted, nemlig Wien. Her meodtes midt under depression og borgerkrig nogle af
arhundredets storste matematikere som John von Neumann og Kurnt Godel 1 ¢
matematisk kollokvium, som 1 nogle moder kom til at drofie selve fundamentet 1 den
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okonomiske teori: den mikrookonomiske interdependens. I et kort bidrag henviste
bankier-matematikeren Schlesinger [1935 (1968)] til Zeuthens resultat. erklerede sig
enig med det og arbejdede videre med det. Hverken Zeuthen eller Schlesinger gjorde
forsog pa at bevise eksistensen af en mikrookonomisk interdependens, men deres
resultat opmuntrede matematikeren Wald 1935, 1936 (1968)] 1l at gorc ct forsog
Hans forseg ville ikke lykkes uden at gere megen vold pd Walras. bla. fandt
indkomsterne ingen plads i Walds eftersporgselsfunktioner. og Godel savnede dem,
Brems (1986: 251). Helt lykkedes forseget forst for von Neumann [1937 (1968)]. og i
von Neumanns bevis skulle Zeuthens resultat blive den ene hovedhjornesten.

Von Neumann formulerede et primalproblem og et dualproblem. Primalproblemet
var at maksimere vackstraten under den bibetingelse, at overskudseftersporgselen
efier ethvent gode var ikke-positiv. Det var denne bibetingelse. Zeuthen og Schlesinger
havde set. Dualproblemet var at minimere rentefoden under den bibetingelse. at
gevinsten i enhver tidskraevende proces var ikke-positiv. Denne bibetingelse havde
hverken Zeuthen eller Schlesinger set. Von Neumann kunne derefter bevise, at der
altid fandtes et sadelpunkt som pa én gang maksimerede vakstraten og minimerede
rentefoden. Dette bevis blev udgangspunktet for efterkrigstidens rige udvikling af
teorien om den mikroekonomiske interdependens.

V. Konklusion

Westergaard, Wicksell og Cassel kom alle til den ekonomiske teori fra matematik-
ken. Men Westergaard var inspireret af Jevons, den svageste af gennembrudets mand:
svenskerne var inspireret al Bohm-Bawerk og Walras. Birck var handicappet bade af
manglende matematisk uddannelse og af sin forankring i Jevons og Marshall. Med
deres forspring og deres geniale evne til at reducere et problem til dets essens métte
Wicksell og Cassel na videre end Westergaard og Birck.

Wicksell inspirerede Stockholmskolen: Hans makrookonomiske, dynamiske ulige-
vicgtsmetode var, hvad en analyse af trediverne ville kreeve. Det eneste. der manglede,
var at indfoje det fysiske produkt som tilpasningsvariabel. og det giorde Ohlin (1934).

Cassels mikroekonomiske vaekstmodel inspirerede von Neumann og mange andre.
Hans optimale udtemmelse af’ malmlejer kom igen hos Hotelling (1931) efter 13 ar,
hans revealed preference hos Samuelson (1938) efter 20 ar, hans makroskonomiske
vickstmodel hos Harrod (1948) efter 30 ar. og hans dichotomi mellem nominale og
reale vamable hos Friedman (1968) efter 50 ar!

Men Cassel havde ogsd inspireret Zeuthen. der ikke blot langt om lange indfene
den mikroskonomiske interdependens i Danmark men ogsd selv gav et afgerende
bidrag til dens videre udvikling: Zeuthen formulerede primalhalvdelen af. hvad der
skulle blive von Neumanns dualitet.
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Von Stackelberg skrev engang, at der kun er én logik og at den hverken har med
klasse eller med race at gore. Vi kunne tilfeje, at den heller ikke har med nationalitet

at gore. | en indskrumpet verden hjalpes vi allesammen ad med at finde den.
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