WICKSELL'S RENTE- OG FORDELINGSTEORI
Af POUL BUCH HANSEN®

Indledning.

1. Til trods for at Wicksell's teoretiske arbejder i dag er mere end 60 ar
gamle, er de stadig vaerd at Lese og det ikke blot af rent teorihistoriske grunde.
Der er stadig meget at hente hos Wicksell, nir det gmlder problemstillin-
ger og analysemetoder i moderne makroteori. Det gwelder biade inden for
viekstteorien og inden for pengeteorien. Grunden hertil er vel blandt andet, at
den »Keynes'ske wrac skubbede de problemstillinger, som man tidligere var
mest optaget af, i baggrunden. Man kan vel sige, at Keynes interesserede sig
for fluktuationer i en skonomi, et omride, som var yderst sporadisk behand-
let for Keynes. Wicksell var helt klar over, at hans analyse ikke strickker til
over for denne problemstilling, og i de vaesentligste dele af sin teori laegger han
stationzere forhold til grund.

Han synes dog selv at mene, at hans analyse uden storre besvaer kunne ud-
bygges til at gelde for samfund 1 veekst. Det synes naturligt forst at analysere
priser, rente og indkomstfordeling i et stationart samfund og derefter forsege
at generalisere til et samfund i vaekst, og det er formentlig, hvad Wicksell
forestillede sig. Stationere forhold implicerer blandt andet, at man kan for-
udszette, at kapitalens fordeling pi alder er reklangular, jfr. side 242, Det synes
muligt at generalisere dette i retning af modeller af den type, som i moderne
viekstteori kaldes »golden age« modeller, der er de bedst udbyggede af mo-
derne vazkstmodeller. Det er imidlertid ikke ad denne vej, disse typer af mo-
deller er opsticet set fra en teorihistorisk synsvinkel. Denne moderne udvik-
ling 1 vaekstteorien har vel som udgangspunkt Harrods og Domars vakstteore-
tiske problemstillinger, der igen fog udgangspunkt i Keynes. Denne historiske
udvikling til trods kan »golden age« modellerne opfattes som generalisationer
af Wicksell’s analyse af det stationzere samfund. Joan Robinson [6] og [7],
der vel er den, der forst og mest grundigt har behandlet disse modeller, gor da
ogsa i forordet til [7] opmearksom pd sin geeld til sivel Wicksell som Keynes
og Harrod.

De foruds=ztninger, der ligger bag »golden age« modellerne, er stort set af
samme type som dem, der ligger bag Wicksell's analyse af stationwre sam-
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fund. Der er i begge tilfzelde tale om forudsatninger om at forventningerne
altid gir i opfyldelse.

I den felgende fremstilling af Wicksell’s rente- og fordelingsteori har for-
malet forst og fremmest vaeret at formulere Wicksell's teori ved hjalp af det
moderne makroteoretiske apparat. De viesentligste aspekter af Wicksell’s tan-
kegang soges forst illustreret ved hjeelp af det beromte vineksempel (der dog
er noget omformuleret bade i forhold til Wicksell’s egen fremstilling og i for-
hold til f. eks. fremstillingen { Lulz [3]). Disse aspekler er derefter sogt »ind-
bygget« i en mere generel makroteoretisk formulering.

Wicksell interesserede sig forst og fremmest for indkomstfordelingen i et
stationzert samfund med kapitalistisk produktion. Dette problem hzenger noje
sammen med spargsmalet om eksistensen af en positiv rente. Wicksell's frem-
stilling kan give det indtryk, at han begrunder eksistensen af en sidan alene
med romvejsproduktionens tekniske overlegenhed«, en teknisk foruds:etning,
der er whkvivalent med Béhm-Bawerks sakaldte »tredje hovedgrund«. Som
det seges vist nedenfor, er detle n;eppe en korrekt fortolkning af Wicksell, et
forhold, som ogsi ldligere er blevet fromhavet af R, Friseh (11

Spergsmilet om cksistens af en positiv rente henger ogsd sammen med
nsamfundets tidsprieferencer«. Denne side af rentedannelsen behandler
Wicksell ikke udferligt, men der er ikke tvivl om, at han var klar over proble-
matikken. Det var Irving Fisher, der tog denne side af rentedannelsen op i
nyere tid, men igen synes han »skubbet ud« i den »Keynes'ske mras og er
endnu ikke kommet ind igen i moderne viekstteori, Man skal over i den mere
matematisk pregede del af den ekonomiske teori i dag for at finde eksplicit
hensyntagen til tidspreferencer.

Wickscell's renteteori fik sin lettest tilgmengelige og mest afrundede form i
hans Foreliisningar i nationalekonomi, hvis ferste bind, der omhandler rente-
og fordelingsteorien, udkomi 1901. Andet bind, omhandlende hans penge- og
pristeori, udkom forste gang i 1906. Wicksell naede selv at udsende en 2. re-
videret udgave, der med mindre ®mndringer senere oversattes til tysk. Ln
tredje revision blev foretaget af Emil Sommarin pd grundlag af Wicksell’s
egne noter og lilfejelser til 2, udgave. Denne fredje udgave blev i 1966 genop-
trykt med et forord af Carl Uhr, og det er den, der ligger til grund for felgende
fremstilling.

Vineksemplel.

2. Wicksell illustrerer de¢ centrale aspekter af sin tankegang ved hjelp af

det beromte vineksempel, der naturligvis er en sterk forenkling af virkelig-

heden, specielt hvad angir den teknologiske struktur, Wicksell mener dog at

disse forudsetninger er mindre viesentlige i den forstand, at kernen i rente- og

kapitalteorien ville blive uforandret ved en slekkelse af forudsatningerne.
Det forckommer imidlertid, at vineksemplet er sd enkelt og i visse hense-
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ender sa specielt, at man skal vaere yderst opmeerksom i fortolkningen, hvis
man skal fa alt det essentielle i Wicksell's rente- og kapitalteori til at fremga
eksplicit. Det er begrundelsen for den lidt omstendelige fremstilling som be-
nyttes nedenfor.

It af de forhold, der gor vineksemplet lidt mystisk eller i det mindste synes
at indsnavre konklusionernes gyldighedsomride ganske vaesentligt, er de an-
tagelser, Wicksell gor om teknologien. Frisk druesaft lagres, hvorved drue-
saften efterhimden bliver til vin, og jo lengere den lagres jo bedre vin i en eller
anden forstand. Det er som om det er tiden i sig selv, der er produktiv, hvor-
imod den kapital, som nodvendigvis ma dannes under processen, ikke er en
produktionsfaktor. Det synes at viere lidt en smagssag, om man vil sige, at det
er tiden i sig selv eller kapitalen, der er produktiv. Som Haavelmo har pivist?,
er der intet i vejen for hos Wicksell at oplatte kapitalen som vaerende produk-
tiv ved sin tilstedevarelse pi helt samme mide som i moderne produktions-
teori.

Endvidere er Wicksell’s kapitalbegreb i vineksemplet hvad man i dag kal-
der »flydende realkapital«. Dette er et resultat af det valgte konkrete eksem-
pel, og udelukker ikke at Wicksell's teori gielder ogsa for fast realkapital.

Endelig er det i vineksemplet sveert at sondre mellem de teknologiske for-
udsetninger og prisforudsatningerne. Wicksell's produktionsfunktion angi-
ver peerdien af det frerdige produkt som en funktion af tiden, en sammenhzeng
som tager sig lidt maerkelig ud i lys af moderne produktionsteori og som naep-
pe kan begrundes alene ved lekniske forudsatninger. At tiden er den ual-
hzngige variable er som antydet mkvivalent med, at produktet afhaenger af
Rapitaien, men vpyjort § penge. Selv om man formulerer Wicksell’s produk-
tionsfunktion med kapitalen som den uafhsengige variable, slipper man ikke
udenom, at priser indgir, og at man siledes ikke kan give en rent teknologisk
begrundelse for denne sammenhaeng.

For at ride bod pa disse vanskeligheder - i den udstraekning det er muligt —
er vincksemplet sogt fremstillet ved hjmlp af et andet eksempel, hvor det
umiddelbart synes lettere at adskille de teknologiske forudswtninger fra pris-
forudsxtningerne,

Antag at der i et samfund anvendes fo produktionsprocesser. Den ene frem-
stiller alene ved hjelp af arbejdskraft (jord antages at viere et frit gode) friske
roctoppe. I den anden lagres disse roetoppe i en ensilagebeholder, hvorved
fodervierdien stiger. Lad os mile fodervierdien i foderenheder. Jo lengere
roetoppene lagres, jo storre er fodervardien. Lad f(t) vaere en funktion, der
angiver antallet af foderenheder pr. lon roetoppe som en funktion af lagrings-
tiden; f(f) er siledes en ren teknisk sammenhzng, der udtrvkker den fysisk-
kemiske omdannelse som finder sted under lagringen. Vi har da felgende to
produktionsfunktioner:

1. Se 2] f.eks. side 93.
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(2.1) X =alL (a konstant)
(2.2) V=Xf()

hvor X er produktionen pr. periode af friske roetoppe mailt i tons, L arbejds-
indsatsen i denne produktionsproces mélt i arbejdstimer pr. periode. V angi-
ver antallet af foderenheder som en funktion af X og t (lagringstiden)!.

I sit eksempel antager Wicksell, at det fierdige produkt swlges til udlandet
til en udefra givet pris. Det fierdige produkt er i eksemplet her foderenheder.
Prisen pr. foderenhed i udlandet kaldes p. Vi kan uden at det pivirker argu-
mentationen antage en fast valutakurs og opgere alle priser i indlandet i den
udenlandske montenhed. Lad arbejdslonnen viere w og antag endvidere, at
arbejdskraften i (2.1) aflennes efter sit greenseprodukt, samt at prisen i ind-
landet pi friske roetoppe er py. Vi har da:

(2.3) Po="=

a

Por at producere og swelge til udlandet et vist antal foderenheder er det nod-
vendigt gennem produktionsproces 2 at lagre de friske roetoppe en kortere
eller lengere fid. Vi antager — som Wicksell — at friske roetoppe ikke kan af-
szttes i udlandet. Disse far derfor deres vierdi alene i kraft af, at de ved lag-
ring bliver til et produkt, der kan selges 1 udlandet. I moderne sproghrug be-
tyder denne foruds:etning, at kapitalgoder fremstilles alene ved hjzlp af ar-
bejdskraft og feerdigvarer alene ved hjzlp af kapital (tiden). Hele arbejds-
styrken arbejder siledes i kapitalgodesektoren.

Skal der arligt fremstilles V foderenheder, ma der dirligt opkebes X ton
roetoppe, og disse mi lagres { &r. Man kunne naturligvis fremstille V foder-
enheder i en drrackke uden at indkebe nye roetoppe, men det ville kun g,
indtil de pa lager vierende roctoppe alle havde naet alderen t. Derefler ville
produktionen standse. Her kommer Wicksell’s forudsaetning om stationeere
tilstande ind, Foretagerne kan variere pa ¢ og X, men har de engang lagt sig
fast pd et { og et X, forudsetter Wicksell, at de handler siledes, at de { al frem-
tid kan fremstille det dertil svarende antal foderenheder pr. periode, hvilket
altsi vil sige, at de ogsa indkeber X ton roetoppe pr. periode. Foretagerne i
denne produktionsproces (kapitalisterne) mé siledes pé ethvert tidspunkt
have X enheder roetoppe af alle aldre mellem nul og { liggende i ensilagebe-
holderen, Lad os kalde disse kapitalqgoder X (1), hvor v er alderen, og hvor
X’et antyder, at de malt i tons er lig med den arlige produktion af friske roe-
toppe. Kapitalen bestir altsa af X enheder roetoppe lagret 1 ar, X enheder
lagret 2 ar o.s.v. Der er her tale om forskellige kapitalgoder, der hver iszer kan
méles i antal tons, men den samlede kapital kan ikke mdles i fysiske enheder.

1. Strengt taget refererer Voog X i (2.2) (il forskellige perioder, men under stationere forhold, jfr.
senere, er dette uden betydning.
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Derimod kunne den samlede kapital tenkes malt i vaerdi. Lad prisen pa et
ton roctoppe lagret i T ar viere p(t) og lad os — igen som Wicksell — antage at
disse kapitalgoder handles i indlandet kapitalisterne imellem. Hvis markedet
er homogent, hvis de enkelte kapitalister handler autonomt, og hvis det er mu-
ligt at line til en given rente g (f.cks. i udlandet), ma der viere en ganske be-
stemt sammenhaxeng mellem priserne pa disse kapitalgoder:

(2.4.2) plTs) = p(z)erlE) (01 <13 1)
eller specielt for 1y =71 02 1, = 0:
(2.1.b) p(T) = po e*" UEEES)

(idet py jo var prisen pa friske roctoppe, altsa alder nui). Begrundelsen for,
at disse relationer mi geelde er, at man i modsat fald ville have, at det var mu-
ligt gennem rene linetransakiioner at opnid en profit. Konkurreneen sikrer,
at denne bliver nul,

Lagres ¢t ton roetoppe ¢ ir for derefter at af heendes til udlandet, opniis fol-
gende pris, idet f(f) angiver antallet af foderenheder pr. ton og p prisen pi en
foderenhed:

(2.4.0) p(t) = pf(t)

hvor p(t) er prisen pr. ton af roetoppe lagret ¢ ir solgt i udlandet. Denne pris
ma imidlertid vaere lig med prisen pa kapital af alderen {; (2.4.b) og (2.4.¢)
giver derfor:

(2.9) pf(t) = py et

Vi er nu i stand til at finde veerdien af den samlede kapital, K:
(2+5} K = S! Xpuc-;lr d-r —_— Ef'—“. (E-l?c — 1)
o ¢

Har kapitalisterne et kapitalapparat bestiende af X(z) for alle T mellem 0 og
t, kan de hvert ar producere V foderenheder og ud af salgsprovenuet indkebe
X enheder roetoppe og endda fi et overskud. Kapitalapparatet kan imidlertid
kun opbygges over tiden (over t ir) og i den tid far de intet output. Skal de
friske roetoppe betales kontant, mi kapitalisterne Iine (i udlandet). Velger
de en lagringstid pa f ér, vil den samlede gweld, som de har pia ethvert tids-
punkt, netop viere K. Man kunne nu sige, at omkostningerne ved produktions-
proces 2 er rentebelobet svarende til K og renten o, Herved ville man imidler-
tid bryvde med de stationiere betingelser. Foretagerne afgor ikke hvor meget
de vil producere i den niermest folgende periode. De afgor hvor meget de vil
producere i denne periode og ud @ al fremtid. Indkebet af friske roctoppe er
derfor ogsi en produktionsomkostning, der dog ingen betvdning far for opti-
meringen.
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For den enkelte producent ma p, og ¢ opfattes som udefra givne storrelser,
og det gaelder for hver enkelt af dem om at finde den optimale lagringstid £.
Imidlertid er vierdien af kapitalapparatet for hver (p,,0) afhwengig af den
valgte lagringstid — og sammenhsengen er som specificeret i (2.3). Profitfunk-
tionen kan skrives som:

F = Xp (1) — po X — ¢ PO (eat — 1)

Anlages det at kapitalisterne maksimerer denne profit m.h.t. lagringstiden, [,
fis ved differentiation m.h.t. {, idet py og o holdes konstante:

(2.6) pf(t) = pgoett
Dette er den nodrvendige betingelse, der sammen med folgende betingelse:
(2.6.a) Pl — pyo?est < 0

giver den filstreekkelige betingelse for maksimum.,

Ligningssystemet (2.1) - (2.4) samt (2.6) har feigende endogenc variable:
X, V. i, pg, wog p, idet p og L opfattes som exogene. Der er siledes 1 friheds-
grad i systemet. Er f.eks. renten givet, kan { og p, findes af (2.4) og (2.6),
hvorefter de ovrige variable umiddelbart felger af de resterende ligninger.
Veerdien af kapitalen kan endelig findes herefter ud fra relation (2.5).

Wicksell disponerer imidlertid over den ene frihedsgrad i modellen ved at
fastlegge K, altsd veerdien af det samlede kapitalapparat, hvorved renten kan
bestemmes endogent,

Herved fojes relation (2.5) til modellen og ved eliminering af X, V, w og p,
reduceres modellen til:

p d) A —e)

(2.7) - -
(2.8) [ty —of(D) =0
hvor &k == h}{‘”.

Tilbage er saledes kun de to endogene variable p og { og den exogene variab-
le k. Det er vaerd at bemarke, at det er kapitalvierdien opgjort i konsumvare-
enheder i forhold til den samlede arbejdsstyrke, der er afgorende for rentens
hojde.

Af (2.8) ses at renten bliver o ff((;)} og ved indswettelse af denne storrelse

1(2.7) kan ! findes. Denne eksplicite losning er ikke i sig selv swarlig interes-
sant. Mere nierliggende er det at undersege hvordan o og f pivirkes af en en-
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dring i k. Dette kan gores gennem en komparativ statisk analyse. Opfat (2.7)
og (2.8) som implicite funktioner i de tre variable &, { og p:

(2.7.2) hik,t,p) =0

(2.8.a) gk, t,p) =0

: : : S . . dt
Differentierer man igennem i disse to relationer fis til bestemmelse af i °8
¢
de

dk”
, , \
Cdt ., d
og (2.10) Ht'd}+gpa—g=ﬂ
hvoraf:
dl —hy g’
2.11 — = e
( ) d-k ‘h’t, gt@ - .h’{;; g"t
dp h% g't
2.12 —_— e 2P
( ) dk h’! g!{._hrg gl‘t
dt  dp )
Sterrelserne dr 8 g5 siledes bestemt af de partielle afledede af h- og

g-funktionerne. Udregner man disse afledede i ligeveegten fis:

T (R
.Ii!']: =1 }ﬂ,h’t =.._af(.i) {ﬂ’hrﬂ — _ﬂf(f)(gfﬂ 'f;ﬂ i e P) >0

At B, =0 folger af, at ot < e* — 1 for alle pt # 0. Endvidere:

. PO —(F®)?
S (0) e

ge=—1f) <0

g't << 0 er prazcis betingelsen for at 2. ordensbetingelsen for maksimum af
profitten er opfyldt!, hvilket i hvert fald er tilfieldet, hvis f7(f) bliver negativ
fra et vist f, sidan som tilfeldet er for »normale« produktionsfunktioner.
Sammenholdes ovenstiende med (2.11) og (2.12) ses det, at et alternativt
sterre &k medforer en lavere rente og en leengere lagringstid, nir blot 2. ordens-
betingelsen for maksimum er opfyldt i ligevaegten. I modsat fald kan et storre

1. Dette ses ved at indsete ligeveegtsveerdien for py og ¢ i (2.6.a).
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k tenkes at fore til hojere rente, men modellen kan i denne situation ikke si-
ges at give en adaxkvat beskrivelse af producenternes adfard. Af (2.4) folger
endvidere, idet man differentierer igennem, at:

et dpg-+polect dp +(py et — pf'(£)) dt =0

dpn 3 d@ a o .

) e . | tH . 8

eller el dr P l et J 0 (i ligevmegten, jfr. (2.6))
. dpy do

hvoraf dle — Pol dk

der viser at en stigning i k ferer til en stigning i p, (og dermed i pengelannen),
i}
under samme betingelser som medforer Ei < 0.

Som tidligere nevnt kan f(f) fortolkes som en produktionsfunktion, hvis
form er bestemt af rent tekniske faktorer. Det vil vaere rimeligt at g ud fra,
at den er positiv og voksende i hvert fald til en vis greense. Er f(¢) voksende
for alle ¢, vil renten allid vere positiv, og modellen vil have én iovsning for en-
hver positiv vaerdi af k. Har f(1) et maksimum for en given verdi af ¢, bliver
renten nul for det til dette { svarende k. Har f(t) denne form kan k blive sa
stor at f'(#) << 0 og renten altsid negativ. Eksistensen af en positiv rente kan
siledes ikke alene begrundes med henvisning til produktionens tekniske vil-
kar, medmindre f(¢) er en stadigt voksende funktion. Er f({) en »normal«
produktionsfunktion, er en begraensning pi k nodvendig for at sikre en posi-
tiv rente. Det bem:erkes, at det »normale S-formede« udseende af en produk-
tionsfunktion begrundes med eksistensen af en eller flere faste faktorer i pro-
duktionen. En sidan begrundelse kan vanskeligt anvendes i vineksemplet.
Det synes derfor interessant at forsege en mere moderne produktionsteoretisk
formulering, hvor der er mulighed for substitution mellem arbejdskraft og
kapital, men under. »constant returns to scale«,

3. Wicksell interesserer sig for, hvorvidt ligevaegtsrenten (lesningsvardien)
bliver positiv. Det fremgar af ovenstiende, at dette vil veere tilfzeldet, sifremt
f'(1) er positiv, hvilket er et spargsmél bdde om produktionsfunktionens form
og om {'s og dermed k's storrelse. Hvis f(1) er monotont voksende for alle £,
vil renten vaere positiv uafhengig af I’'s storrelse. Har f(t) derimod et maksi-
mum (sddan som »normale« produktionsfunktioner), kan k teenkes at blive
sa stor, at renten bliver nul eller negativ. Nermer f(t) sig asymptotisk til en
konstant, gar renten mod nul for & giende mod uendelig.

Det fremgar ret klart af Wicksell’s fremstilling, at han forestiller sig, at ren-
ten nermer sig nul, nir kapitalveerdien vokser. Dette implicerer, at f({) har
et maksimum eller neermer sig asymptotisk til en konstant. Wicksell's be-
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grundelse herfor synes at vaere, at der er en griense for stigningen i f(1) ved
fortsat udvidelse af lagringstiden under konstant teknik. Nar renten rent fak-
tisk ikke synes at nerme sig nul, skyldes det, at tekniske fremskridt skubber
grensen lengere og lengere ud.

IZr renten positiv indebzerer det, at pf({) er storre end py, og det vil altsd
veere tilfzeldet, nar blot f(¢) er voksende. Dette er hvad Wicksell kalder »om-
vejsproduktionens tekniske overlegenhed«. Silwenge antallet af foderenheder
vokser med lagringstiden, vil producenterne altid onske at udvide lagrings-
tiden, men den givne kapitalveerdi szetter en griense for hvor lang produktions-
tiden kan blive og ¢ og o indstiller sig sidan, at den givne kapitalverdi pracis
bliver udnyltet. Kapitalverdien har siledes betydning for, fivor hoj renten
bliver i ligevegten. De tekniske produktionsvilkar kan vere siledes indrettet,
at eksistensen af en positiv rente kan begrundes alene ved henvisning til disse
tekniske vilkir, men dens hejde er i alle tilfwlde bestemt ogsd af kapitalveer-
diens storrelse, idet denne er afgerende for, hvor pi produktionsfunktionen
producenterne vil befinde sig i ligeviegtssituationen.

(2.4) og (2.6) ovenfor kan sammenfattes til folgende udtryk:

_aL (pf(t) — py)
(3.1) s

der viser, at renten kan opfattes som overskuddet pa ét irs samlet produktion
i forhold til kapitalverdien. Renten er siledes en profitrate. Det bemeer-
kes, at bide ! og py determineres i modellen, men silange k er si lille, at en
stigning i & vil fere til en stigning i f(#), vil dette ske, idet { stiger med stigende
k; ogsi p, vil herved stige, men overskuddet vil stadig veere positivt i lige-
vieglen,

4. NAar Wicksell interesserer sig for sporgsmilet om en positiv rente, er det
forst og fremmest, fordi han vil undersoge fordelingen under kapitalistisk
produktion. I vineksemplet — som fremstillet af Wicksell — er der intet alter-
nativ til kapitalistisk produktion. Under de ovenfor anferte forudsetninger er
renten positiv, og kapitalisternes andel af produktet bliver oK. Arbejdernes
andel er wl. At produktet herved priceis udtommes i ligevagtssituationen kan
let indses:

pV = pal. f(1)
wl, 4 pK = pgal. + al. (pf(1) — pg) (jfr. (2.1) og (2.5))

= pal. f(D)

=

. . T Kip . . :
Menker man sig en stigning i k = —ii, vil det som ovenfor vist fere til en
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stigning i { og p, (og dermed w) og til et fald i renten. Ved uforandret arbejds-
styrke vil reallonnen altsd stige, medens renten falder. Det samlede produkt
vil ogsd stige, og man kan rejse det sporgsmal, om lennen stiger sd meget, at
arbejdernes andel af produktet stiger. Kaldes arbejdernes andel af produktet
for ¢, har man:

oo oK el (pf(D) — pa)

pv al. f(t)
der ved hjwelp af relation (2.4) kan skrives:
t
pitty—BLD
O = 'l S —— C—Q!
pf(t)

Den af wendringer i k forarsagede wendring i fordelingen afhwenger af, hvor-
dan o og f mendrer sig i forhold il hinanden. Renten falder, og { stiger med
voksende k; er de procentvise wndringer lige store, er fordelingen uxndret.
Er faldet i o procentvis storre end stigningen i ¢, vil arbejdernes andel af pro-
duktet stige — og 1 modsat fald falde.

KO,
[ON

dringer i & er derfor bestemt ved ®&ndringer i:

Imidlertid er renten i ligevaegten lig med Andringen 1 of ved =n-

n = f’(!) T(i_)

hvor i er elasticiteten pa produktionsfunktionen f(f). Er elasticiteten faldende
med stigende {, vil et hejere L fore til en stigning 1 arbejdernes andel af det
samlede produkt.

Wicksell synes at mene, at for »sméa« k-veerdier vil en stigning i k fore til et
fald i arbejdernes andel, medens det vil medfore en stigning for »store« k-
veerdier, Jo storre k-veerdier, jo sterre {. Vendepunktet er det k, som svarer
til det {, hvor elasticiteten skifter fra at veere voksende til at vaere aftagende.

Det synes ikke muligt at sige noget generelt om, hwor pa produktionsfunk-
tionen dette punkt ligger, ligesom det er muligt at forestille sig produktions-
funktioner, hvor elasticiteten er konstant for alle . Om den »normale 5-for-
mede« produktionsfunktion grelder, at clasticiteten er faldende i intervallet

fra max. /() til max. f(:—) Det er narliggende at slutte, at elasticiteten fort-

smtter med at falde efter hojre endepunkt af intervallet, men dette synes ikke
at gwelde generelt. Imidlertid mener Wicksell, at produktionsfunktionen har
et maksimum, hvilket implicerer, at det fra et eller andet {, for dette maksi-

mum nis, gelder, at elasticiteten falder.
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5. Det mi konkluderes, at k, d.v.s. vaerdien af kapitalen pr. mand opgjort
i konsumvareenheder, over indilydelse pd rentens hejde. Renten cr bestemt
af kapitalverdien og af produktionsfunktionens form. Endvidere gelder i al-
mindelighed, at eksistensen af en positiv rente beror pi, at kapitalveerdien er
for lille til at muliggere udvidelsen af den kapitalistiske produktion til det
punkt, hvor produktet er storst muligt. »Omvejsproduktionens tekniske over-
legenhede er siledes ikke en tilstrekkelig begrundelse.

Frisch [1, side 666-667 ], fortolker Wicksell's analyse derhen, at hvis K har
en »npassende sterrelse«, og hvis f(¢) har en produktionsfunktions »normale«
udseende, sa vil renten vare positiv, men siger han ».....it is stretching
the terminology a bit to call this set of assumptions a »technicalua supe-
riority«.

Men hvad bestemmer da K's storrelse? Wicksell selv mener, at K er bestemt
af opsparingen. En nejere specifikation af denne sammenh:eng forer imidler-
tid over i Wicksell's penge- og pristeori. Det skal dog her bemarkes, at
nstock-flow«-problematikken bliver viesentlig i denne sammenh:eng, for sa
vidt som K er en beholdningssterrelse, medens opsparingen er en stromstor-
relse. At K pé en eller anden mide er afhwengig af opsparingen viser imidler-
tid, at befolkningens praeferencer for nutidigt contra fremtidigt forbrug — som
mi komme til udtryk gennem opsparingen — ever indflydelse pi rentens hejde,
og at en eksplicit indferelse af sidanne praferencer er nedvendig, for man
definitivt kan fastlaegge betingelserne for en positiv rente, Wicksell synes si-
ledes helt i overensstemmelse savel med Béhm-Bawerk (hvis »forste« og »an-
den hovedgrund« for en positiv rente gir pi befolkningens tidsprzeferencer)
som med moderne teori.

Det ma bemasrkes, at vi ved opstillingen af modellen forudsatie, at der eksi-
sterede en rentesats, til hvilken foretagerne mitte forrente verdien af kapita-
len i hver enkelt periode. Denne forudsztning udtrykker imidlertid blot, at
kapitalistisk produktion kun er mulig ved skabelse af et kreditvolumen af
samme storrelse som kapitalens verdi; kapitalapparatet skal pi en eller an-
den mide finansieres. Eller anderledes udtrykt: De arbejdere, der fremstiller
kapitalgoder i den periode, hvor kapitalapparatet opbvgges, skal leve ogsi i
den periode. Formelt kunne man tenke sig, at foretagerne opnir den nod-
vendige finansiering ved at udbyde obligationer (som f.eks. hos Patinkin),
som si kebes af folk, der ensker at ligger med en formue. Det er naturligt at
indfore rente pa disse obligationer, men der ligger heri intet som helst om,
hvorvidt denne rente i en eller anden ligeveaegtssituation bliver positiv, nega-
tiv eller nul.

Det skal endelig fremhzeves, at Wicksell som navnt ovenfor i vineksemplet
bygger pd den forudsztning, at fersk vin ikke direkte kan forbruges. Fersk
vin fir kun sin veerdi i kraft af, at det ved lagring bliver til et feerdigt produkt.
I det eksempel, som er anvendt i foranstiende fremstilling, virker denne for-
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udswetning ikke naturlig. Hvis det feerdige produkt er foderenheder kunne
disse anskalles al forbrugerne gennem keb direkte af friske roetoppe. I si
fald ma p og p, viere identiske, hvilket svarer til at reallonnen er fastlagt exo-
gent. Modellen er da formelt overdetermineret.

i‘n vej ud af dette dilemma ville viere at opgive K som exogen variabel.
Derved ville man imidlertid fjerne det essentielle i Wicksell’s tankegang. IEn
anden mulighed var at haevde, at fordelingen af den samlede produktion af
friske roctoppe pa dirckte forbrug og input i lagringsprocessen i si fald mi
blive en variabel, der skal determineres 1 modellen. Denne tankegang skal
dog ikke her forfolges narmere,

En mere generel formulering.

6. Som det er fremgiet af ovenstiende, er konklusionerne, der kan uddra-
ges af vineksemiplet, stierkt knyttet til de specifikke teknologiske forudsmetnin-
ger, iszer dette, at det er tiden i sig selv, der er produktiv, og at kapital ikke er
nogen selvsi:endig produlitionsfakior. Wicksell selv anvendte imidlertid ogsa
kun vineksemplet som en illustration af det centrale i hans generelle (verbale)
fremstilling. Det synes derfor nyttigt at forsege at formalisere denne generelle
fremstilling med det moderne vaekstteoretiske begrebsapparat.

Der er i hvert fald tre centrale aspekter i Wicksell's rente- og kapitalteori.
For det forste hviler den pi forudsetningen om stationwre forhold. Det frem-
gir ikke eksplicit, hvad Wicksell mener hermed. Den almindelige definition
er vel, at samtlige variable er konstante over tiden, Fra et metodologisk syns-
punkt ville den rigtige fremgangsmade veere pa grundlag af adfeerdsmoenstre
og tekniske/institutionelle forhold at specificere en dynamisk model og bag-
efter undersege betingelserne for, at denne har en (stabil) stationwer losning.
Det er ikke Wicksell's fremgangsmaide; han indferer a priori nogle stationacre
betingelser for derigennem at forenkle analysen. Noget tilsvarende er gjort
f.eks. af J. E. Meade [4] og [5]. Det veesentlige i denne sammenhseng er, at
Wicksell a priori licgger bind pa produktion og anvendelse af kapitalgoder,
béand, som sikrer, at den mangde af de forskellige kapitalgoder (malt i fysi-
ske enheder, f.eks. antal), som under givne betingelser (adfzerdsmenster ete.)
velges som de optimale, fastholdes i en uendelig fremtid. At maengden af et
kapitalgode med en given »indbygget levetid« skal vaere konstant over tiden
ma indebiere, at produktionen af ny kapital i hver periode er lig med det an-
tal kapitalgoder, som wved slutningen af perioden ma kasseres pa grund af
alder.

Den simpleste made at indfore denne forenkling pé, synes at vaere en anta-
gelse om, at det eksisterende kapitalapparat pa ethvert tidspunkt er tilpasset
den lebende (konstante) produktion af kapitalgoder, sddan at denne bliver
lig med det antal, som i periodens lob forsvinder pd grund af alder. Dette
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indebzerer en forudswtning om, at kapilalapparatet pi ethvert tidspunkt er
rektangulart fordelt pd alder. Mwengden af kapital af given alder, K7, er da pi
ethvert tidspunkt lig med K° for alle 0 = 7 < 0, hvor 0 er kapitalgodets leve-
tid. Det samlede antal kapitalgoder er 0K° og K er lig med nul. Denne forud-
setning synes at viere hell analog med sedvanlige forudszetninger i kompara-
tiv-staliske analyser. Skal statiske modeller med fordel kunne anvendes til
analyse af et faktisk tidsforleb, mi tilpasningen forudsattes at gi »rimeligt
hurtigte. Denne forudsetning er ikke opfyldt i denne sammenhang, idet til-
pasningen ma forega over et tidsrum, der er lige sa langt som kapitalgodets fy-
siske levetid. Analysen er derfor bedst anvendelig pa sammenligning af sta-
tionzere samfund. Dette er formentlig en al de ting, der ligger i begrebet sta-
tioniere forhold. Men der ligger mere i det: I og med, at kapitalvaerdien malt i
konsumvareenheder er exogent givet, er det forudsat, at samfundel onsker at
holde en formue af denne storrelse pa ethvert tidspunkt. De onsker ikke at
endre denne gennem nettoopsparing (positiv eller negativ). Delte indebaerer,
at afskrivningsbelebet reinvesteres og rentebelobet konsumeres.

For det andet betyder en @ndring i kapilalen hos Wicksell en @ndring si-
vel i nbredden« som i »hajden« (eller i »dybden«). Wicksell legger i sin gene-
relle fremstilling megen vaegt pa, at kapitalen har begge disse dimensioner,
og at en @ndring i K er ensbetydende med en @ndring i begge retninger. 1
vincksemplet betyder en mndring i wbredden«, at den fysiske meengde roe-
toppe under lagring vokser, mens en @ndring i »dybden« er en @ndring i den
gennemsnitlige lagringstid. Begge wendringer folger af, at @ndringer i K (ka-
pitalverdien i vineksemplel) forer til zndringer i {. De tilsvarende begreber i
moderne engelsksproget litteratur er »capital widening« og »capital deepen-
ing«. En overswettelse af denne tankegang hos Wicksell til det moderne makro-
teoretiske begrebsapparat indebzerer, at man mé operere med to eller flere
typer kapital med forskellig »indbygget levetid«. En udvidelse af kapitalappa-
ratet i »bredden« betyder da mere af de enkelte kapitalgoder milt i fysiske
cnheder, medens en udvidelse 1 »dybden« ma forstis som en forskydning i
sammens@etningen over mod kapital med storre »indbygget levetide. Hos
Wicksell synes dette at veere ensbetydende med overgang til bedre og bedre
teknik indenfor en given teknisk horisont. Nir man opererer med kapital med
givet indbygget endelig levelid, vil kapitalapparatet pa ethvert tidspunkt he-
sti af samme slags fysiske enheder men af forskellig alder. IEndvidere mi
priserne pa disse forskellige aldre indgé, hvorfor analvsen hurtigt synes uover-
skuelig. Imidlertid har Haavelmo [2, s. 1381I.] vist, hvorledes man under
visse forudsaetninger kan forenkle en sadan analyse, idet prisen pa kapital af
given alder kan udtryvkkes ved hjwlp af renten og prisen pi ny kapital.

Denne sammenhing, som Haavelmo kalder »nthe general law of indiife-
rence of capital prices« vil blive anvendt i nedenstiende model.

Den centrale forudsztning for denne »lova er, at kapitalgoder af forskellig
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alder er ens i produktionsfunktionen, altsi er fuldstendige substitulter. Det
er det samlede antal kapitalgoder — uanset aldersfordeling — der er afgerende
i produktionsfunktionen. Hvis det er tilfzeldet, vil den enkelte producent valge
kapitalgodet af den alder, der giver de laveste omkostninger. Stir priserne pd
kapital af de forskellige aldre i en sidan relation til hinanden, at omkostnin-
gerne pr. enhed kapital er vafhengig af alderen, vil det for den enkelte pro-
ducent viere ligegyldigt, hvordan han sammensaetter sil kapitalapparat efter
alder. Tilfredsstiller kapitalpriserne ikke denne relation, vil ¢n afl alders-
grupperne vare den billigste, og producenten vil da udelukkende anvende ka-
pital i denne aldersgruppe. Der er siledes ikke tale om en egentlig substitu-
tion; det er et enten eller.

Skal producenterne viere villige til at anvende priecis den kombination af
aldre (under de stationzere betingelser: en rektanguler fordeling) som produ-
centerne af kapital fremstiller mi omkostningerne pr. enhed kapital (fysiske
enheder) viere de samme for kapital af alle aldre. Dette kan formuleres si-
ledes:

(6.1) oP" + (Pri— Putl) = oPr 4 (Pt — Poil)
eller
(6.1.a) (1+4p) Pt1 — Pl = (1 +g) Pre — Protl

hvor g er renten og P prisen pd kapital af alder 7.
Specielt fis for 7, = 0 og 7, = T

(6.1b)  (14+g) Pr—P#l =(14p) PO—P' (0 <7 = 0—1)
Dette er en differensligning. Som det fremgiir af Haavelmo er losningen:

(6.2) pe — po(1+2)" — (1 +o)

(1 +e) — 1

Ved udnyttelse af denne relation viser Haavelmo, at de samlede omkostninger
f—1

ved at benytte E K* enheder kapital bliver:
T=10

0—1
(

(1+ Z A

Kapitalomkostninger = -
‘r ]
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]
an
-

der under stationmere betingelser bliver lig:

(6.3) 2L+ pogro
(1+e) 1

Den forenkling af analysen, som de stationzre antagelser sammen med
forudsmtningen om, at kapitalpriserne folger »the general law of indifference
of capital prices« indebaerer, er, al man kan nejes med at operere i sin model
med prisen pd ny kapital og produktionen af ny kapital.

Det tredie vaesentlige aspekt er, at befolkningens tidspraeferencer indgir —
om end ikke serligt tilfredsstillende — derved at vaerdien af kapitalapparatet
pr. mand malt i konsumgoder er exogent givet. Som det fremgéir af diskus-
sionen i forbindelse med vineksemplet mi forudszetningen om exogent givet
k netop fortolkes pid denne mide. Hvis befolkningens tidspraference ikke var
opfyldt ved det givne &, kunne det jo zendres gennem nettoopsparing (posi-
tiv eller negativ).

7. Antag at det er muligt at producere en homogen konsumvare ved hjzlp
af to forskellige typer kapital med levetiderne &, og #, (#, = 0,) samt arbejds-
kraft, og at der er substitutionsmuligheder mellem alle tre faktorer. Lad pro-
duktionsfunktionen vaere givet ved:

(7.1.a) X = f(Ky, Ky, Le)

hvor X er mezengden af konsumvarer, L. den indsatte arbejdskraft milt i ar-
bejdstimer og K, og K, mangderne af de to kapitalgoder — uanset alder — milt
1 antal. Under de ovenfor anferte stationzere betingelser kan (7.1.a.) skrives:

(?-1.1]) X = f(ﬂlKlu. ﬂa!{gﬁ, Lc)

hvor toptegnet 0 angiver alder nul. Det forudsattes — som hos Wicksell — at
(7.1.a) er homogen af 1. grad i de tre faktorer.

Produktionen af de to kapitalgoder tienkes at forega alene ved hjzlp af ar-
bejdskraft og — for simpelheds skyld — med faste koeflicienter:

(7.2) K% = bl g
(?.:i) Hgo — bEIJEK
Lyy og L,g er arbejdsindsatsen malt i antal arbejdstimer 1 hver af de to pro-
cesser, og b, og b, angiver de reciprokke af det antal arbejdstimer, der er

nedvendige for at producere én enhed i de to processer. Det ma antages, at
disse koefficienter afhanger af levetiden for de to typer kapitalgoder. Jo
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storre levetid, jo flere arbejdstimer medgar til fremstillingen af en kapital-
enhed. IEn enkel specifikation af denne sammenhaeng ville vaere omvendt

. : b E : .
proportionalitet (bl = g o8 by, = I‘;— , hvor proportionalitetsfaktoren b kunne
1 2

fortolkes som det antal arbejdstimer, der medgir til fremstilling af 1 enhed
kapital med »standarde levetid (f. eks. 1 ar). For fortolkninger af visse af de
folgende konklusioner kan eksplicit specifikation af denne sammenhaeng
vaere nyltig. Under alle omstendigheder ma det antages, at b, << b,.

Skal arbejdskraften (der forudswttes homogen) allonnes efter sit graense-
produlkt 1 hver af de 3 processer, fas:

b

ur

(7.4) fre ==
p

= iy
("'a) hl = _P']'-u
(7.6) by = pro

hvor p er ferdigvareprisen, w pengelonnen, P;° og P,° priserne pi de to ka-
pitalgoder af alder nul. f'; angiver den forste afledede af X m.h.t. L.

Den totale arbejdsstyrke, L, tienkes exogent givet, og dens fordeling pa de
tre sektorer kan udtrykkes ved:

(1.7) Le = (1—a)L
(7.8) Lix = (1 —p)al
(7.9 Logp = Pal

hvor o og § er variable, der determineres i modellen. Det skal bemerkes, at
denne formulering implicit forudsetter fuld beskeftigelse.

I en moderne makroteoretisk formulering ville det veere naturligt at tilfeje
to relationer — udledt af profitmaksimering i konsumgodesektoren — som ud-
trylkker, at den forste afledede af (7.1.a) m.h.t. K; (K,) skal veere lig med
omkostningerne pr. enhed kapital, jfr. (6.3). Dette synes ikke at viere Wick-
sell’s formulering. Han gir ud fra, at konkurrencen vil sikre, at profitten bli-
ver nul i forbrugsgodesektoren. Er (7.1.a) homogen af forste grad i de tre fak-
torer — hvilket Wicksell som n@vnt forudsaetter — er de to formuleringer for-
melt akvivalente, hvorimod de vil fore til forskelligt resultat, hvis der er en-
ten »increasing« eller »ndecreasing returns to scalew i (7.1.a). Der synes dog at
ligge en mere reel begrundelse bag Wicksell’s formulering, hvilket haenger
sammen med, at kapitalverdien antages exogent givet, jfr. vineksemplet og i
avrigt nedenfor. Producenterne tager ikke stilling til, hvor sfort det optimale

17
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kapitalapparat er ved udefra givne priser og rente. De tager stilling til, hvor-
ledes en given lint kapitalvaerdi, der skal forrentes til en udefra given rente-
sats, skal fordeles mellem to typer af kapital ved udefra givne priser.

Er (7.1.a) homogen af forste grad i de tre faktorer fis:

oo e(l+e) 4y
(7.10) P = oy P

, 1 +0)"
(7.11) pfs = 20T p

D

(jfr. formel (6.3)), hvor ', er den forste afledede af X m.h.t.6; K,° og tilsva-
rende for det andet kapitalgode.

I ligningsystemet (7.1.b), (7.2)-(7.11) er der folgende 12 endogene vari-
able: X, K,% K,° L, Lyg, Log, w, P Py° a«, § og p. En ekstra ligning cr sé-
ledes nodvendig for at lukke modellen. I lighed med tidligere antages den
samlede kapitalvierdi at viere exogent givet. Denne kan skrives:

6,—1 fa—1
(7.12.a) E Kzt pPr + E Kot Py
=0

Under de stationzere betingelser er K" (K,") lig med K,° (K, for alle 7. Ind-
setles endvidere (6.2) fas:

0,—1
. Z (o) — (L +o)
(7.12.b) K = P,%K,* (l TQ)_?’ — !
ﬂg_‘].
00 (1 "J"ﬂ)_ﬂ:: a 'f'_.ﬂ.).i
Pat K Z (1+g)n—1
T=()
der kan reduceres til:
L+ )’ (Blter 1
12, = Ko0po 1( i o o 2 .
(7112.0) K=K Py ((Iﬂ}ﬂ-—l ) T K P =1 g

Fojes (7.12.c) til ovenstiende ligningssystem, er modellen determineret.
De exogene variable er: K (kapitalverdien, d.v.s. den samlede geld som pro-
ducenterne i konsumgodeindustrien kan stifte), L. (den samlede arbejdsstyrke)
og p (prisen pid konsumvaren). Levetiderne for de to kapitalgoder indgiir som
parametre.
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En eksplicit lasning af modellen er naturligvis kun mulig ved specifikation
af produktionsfunktionen, men visse generelle konklusioner kan udledes
uden en sidan specifikation.

8. Ved eliminering af variable kan modellen (7.1.b), (7.2)-(7.11) og
(7.12.¢) reduceres til folgende centrale relationer:

—(—pyalF" 1) g (S te) 1
1) SRR [ Dy e)'ﬁa((l-f*e)”'——l 9)

bify _ e(l+e)

8.2 = =L
(8.2) fe (14p)p—1
. by f’-& (J(l —,:*{_.I}ﬂ!
8.3 S e LTS
( ) f:c (-1 _i_g)qa __-1
Kip , . , _
hvor k = S Det bemeerkes, at det igen er kapitalvaerdien pr. mand opgjort

i konsumvareenheder, der er den afgorende exogene variable. Hojresiderne i
(8.2) og (8.3) er voksende funklioner af g.

De endogene variable i (8.1)-(8.3) er &, 8 og o, idet ', 'y og ', under
reonstant returns to scale« i produktionsfunktionen udelukkende er bestemt
af e« og i, d.v.s. afl den samlede arbejdsstyrkes fordeling mellem konsumvare-
produktion og kapitalgodeproduktion () og mellem de to kapitalgodesekto-
rer indbyrdes (f).

Hwvorvidt modellen har én og kun ¢én lesning afhxnger 1 hoj grad af pro-
duktionsfunktionens form. Endvidere mé det kraeves, at 0 << «, § << 11 lige-
vaegten, da modellen ellers ingen mening har. Der er grund til at tro, at disse
betingelser er opfyldt, i hvert fald for visse vaerdier af k (jfr. nedenfor) under
ret siedvanlige antagelser om produktionsfunktionens forim.

Hvorledes en wndring i k piavirker «, f og p lader sig ikke umiddelbart
overskue og afhmnger naturligvis igen af produktionsfunktionens form.
Wicksell mener imidlertid, at en stigning i k foerer til en lavere rente og slorre
o og fi. Umiddelbart forer en stigning i k til hejere kapitalpriser og dermed
storre pengelon, hvilket gor det fordelagtigt at substituere vaek fra arbejds-
kraft i konsumvareproduktionen. Derved stiger o og dermed K,° og K,°
Denne substitution pavirker greenseproduktiviteterne; ', stiger, medens ",
og [’y falder — under de sadvanlige antagelser: En faktors partielle graense-
produkt er aftagende med voksende faktorindsats. Af (8.2) og (8.3) folger da,
at renten mi falde. Wicksell forudsmtter, at sendringen i « ved uforandret §

17*
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ikke pavirker forholdet mellem 'y og f'y (begge falder), hvilket betyder, at
venstresiderne 1 (8.2) og (8.3) falder proportionalt. Hejresiderne wendres
imidlertid ikke proportionalt ved en given renteaendring. Hojresiden i (8.3)
falder kraftigere end i (8.2). For at fi ligeviegt ma f', bringes til at falde rela-
tivt til /', gennem en stigning i 8.

Det turde viere klart, at produktionsfunktionens form er helt afgorende for
Wicksell’s konklusioner. Hvilken »klasse« af produktionsfunktioner der op-
fylder disse nodvendige betingelser og denne wklassese egenskaber i ovrigt
skal ikke soges fastlagt her. Det synes dog interessant at sammenligne £, cks.
med »klassen« af CES-funktioner,

Er betingelserne opfyldt, forer et storre & altsd til en lavere rente samt en
stigning savel i f (udvidelse af kapilalen i »dybden«) som i « (udvidelse af
kapitalen i »bredden«). Det er interessant at bemearke, at udvidelsen i »dyb-
den« betyder, at en del af stigningen i £k si at sige absorberes af denne for-
skydning over mod kapital med hejere kapitalpris. Dette modvirker tenden-
sen til lonstigning, Eller med Wicksell’s egne ord:

»I kapitalels egenskap att, niir det viixer, viixa icke blott pi bredden,
utan ocksd pd hdjden ligger altsd en modvikt mot tilviixtens lendens at
stegra arbetsloner . . .«l,

Wicksell interesserede sig som navnt for, hvorvidt ligevaegtsrenten (los-
ningsvardien) bliver positiv. Indsxttes (8.2) og (8.3) i (8.1), fas:

(8.4) k=0 =BaObifr—Fo) + a(Bbof’s —[c)
e

Er « og § begge positive og mindre end 1, hvilket som navnt er en belingelse
for, at modellen har mening, felger, at renten bliver positiv, nir blot 0,b,f'; >
["e 08 Osbof'y = ["e.

Wicksell forudsmtter, at dette er tilfmldet; det er, hvad der med den her
anvendte terminologi ligger i begrebet »omvejsproduktionens tekniske over-
legenhed«. Storrelserne 6,b,f', hhv. f,b,f’; kanjo fortolkes som grenseproduk-
tiviteten af den »opsparede« arbejdskraft »placeret« hhv. i kapitalgode 1 og 2,
mens f'cer den »lobende« arbejdskrafts grienseproduktivitet. Dette skal for-
stids pa felgende mide: En arbejdstime ckstra anvendt periode efter periode
ud i al fremtid giver i hver periode et ekstra konsumvareoutput pa f'¢; ¢én
arbejdstime ckstra anvendt i kapitalgodesektor nr. 1 (hhv. nr. 2) periode efter
periode kan vedligeholde ud i al fremtid et kapitalapparat pa b, enheder
ekstra, hvilket i hver periode giver et ekstra output af forbrugsvarer pa
6,b,f’y. Sidan mi begrebet »omvejsproduktionens tekniske overlegenhed«

1. [9] side 194.



WICKSELL™S RENTE- OG FORDELINGSTEORI 959

fortolkes, men det betyder pa den anden side, at det gelder for enhver faktor-
kombination. Det skulle siledes vaere optimalt at substituere kapital for ar-
bejdskraft, indtil kun den mest produktive type kapital var i anvendelse. Her-
til er to ting al sige. IFor det forste kan det veere teknisk umuligt at producere
konsumvarer uden arbejdsindsats. 1 sa fald ville substitutionen besta i, at
kun kapitalgode nr. 2 blev anvendt sammen med arbejdskraft (§ = 1). For
det andet, selv om det var muligl udelukkende at anvende kapital, ville den
givne kapitalverdi swette en griense. 1 dette sidste tilfielde bliver det siledes
kapitalvierdien, der betinger eksistensen af en positiv rente. Skal dette blive
tilfzeldet, méi kapitalveerdien veere for lille til at muliggere en fuld udnyttelse
af de eksisterende tekniske muligheder. Eksistensen af en positiv rente kan
siledes ikke begrundes alene ved henvisning til »omvejsproduktionens tekni-
ske overlegenhedy, jir. 1 evrigt konklusionerne foran under vineksemplet.
En vderligere omskrivning af (8.4) giver:

P O ) w 01byf"y + P Ogbof's — o ['e
)

=

(8.5)

Da produktionsfunktionen antages at vaere homogen af 1. grad i de tre fak-
torer, haves:

t‘{ o ﬂibl(l — ﬂ)chf’l "[" ﬂzbgﬁafaflz _E_ (1 - 5".) I.lrrg

hvoraf:
X , , ,
[ (1 —a)f'c =00, (1 —B)afy + O:byfaf,
der indsat i (8.5) giver:
(S-E‘) !‘_} - —

eller

, _ pPX—wle— (P° K" + Py Ky")
: K

(8.7)

Som (8.6) viser, kan renten fortolkes som den del af vierdien af forbrugs-
vareproduktionen, der ikke anvendes til lon for samtlige arbejdere, altsd en
slags profitrate for samfundet som helhed. (8.7) viser, at renten ogsi kan for-
tolkes som nettoprofilten i konsumvaresektoren i forhold til kapitalvaerdien.

9. Det kan vare interessant at se pa fordelingsproblemet i den ovenfor skit-
serede model.
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Den samlede indkomst i penge mi vare:
(9.1) Y =pX + P°K,* + P, K,?

Den samlede arbejdsstyrke er L, lennen w og arbejdernes andel af den sam-
lede indkomst o kan skrives siledes:

S P
¢ = Y _PX + P,°K,* + P,"K,°

Dette udtryk kan omformes til:

- e
XL A el =B a & fofa

a

Da produktionsfunktionen er homogen af 1. grad, felger:

KL =00b(1—p)efy + Oebsfafy +(1 —a)fe

hvoraf:

_ [e e
T 00 (U =Py afy + OboBafs + U —2) ['c + (L—B) af o + Befc

der giver:

1

(9.2) g = - -
0by (1 =y b2 + 0pbyia L2 41
fe e
Hvorledes en @ndring i kapitalverdien pr. mand opgjort i konsumvare-
enheder, k, pivirker fordelingen afhzenger siledes af, hvordan « og § ®ndrer
sig i forhold til %_iog%. Der synes implicit i Wicksell’s tankegang at ligge en
c ¢
forudszetning om, at stigningen i « og # aldrig helt kan »kompensere« for fal-
det i forholdet mellem graenseprodukterne. I si fald vil arbejdernes andel af
produktet altid stige med stigende kapitalvaerdi, Den mere pracise formule-
ring af betingelsen for denne konklusion indebszrer en n®rmere specifikation
af produktionsfunktionens form. Det er intuitivt klart, at denne specifikation
bzerer i retning af en antagelse om substitutionselasticiteter, et resultat, der
synes smukt i overensstemmelse med moderne formuleringer af neo-klassisk
fordelingsteori.
Det er velkendt, at fordelingen i et neo-klassisk to-faktor oplag er definitivt
fastlagt med antagelser om substitutionselasticitetens storrelse. Helt s4 enkelt
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er det ikke her, hvor der indgér tre produktionsfaktorer, men det er naturlig-
vis muligt at indfere substitutionselasticiteter ogsi for funktioner med mere
end to variable.

Wicksell synes dog at mene, at fordelingsspoergsmilet kan besvares defini-
tivt uden sfidanne (arbitrere) tekniske antagelser. Miske haenger dette sam-
men med den implicite antagelse om, at kapitalvaerdien altid er for lille til at
muliggere en fuld udnyttelse af de tekniske muligheder. Hvis dette er rigtigt,
kunne man fristes til at sige, at hvis kapitalverdien er »for lille«, sa skyldes
det, at man i modellen har bundet sig til fuld beskaftigelse. Har man ikke
dette bind, kan kapitalen pr. beskeftiget blive vilkarlig stor, Det vil dog fore
for vidt at forfelge disse problemer her.

Afsluttende bemeerkninger.

10.  Wicksell’s terminologi adskiller sig viesentligt fra moderne terminologi,
ligesom hans fremstilling er tynget af, at han sa sig nedsaget til at holde den i
verbale termer, hvorved udtryksformen mister noget i pracision. Wicksell's
tankegang er imidlertid i de fleste tilfzelde overordentlig praecis, hvilket letter
en formalisering. Som det fremgir af ovenstiende forseg herpi, er en ner-
mere specifikation af produktionsfunktionen nedvendig, hvis man vil opna
definitive resultater. Der synes ikke at veaere grund til at betvivle, at Wicksell
var fuldstendig klar over dette forhold. Nar Wicksell ofte synes at na til ret
definitive resultater, skyldes det implicite antagelser om produktionsfunktio-
nens form, antagelser, som han betragtede som realistiske beskrivelser af
teknologien. Desveaerre blev disse krav til produktionsfunktionen ikke formu-
leret matematisk, nar bortses fra antagelsen om homogenitet. Wicksell’s ana-
lyse burde siledes kunne virke inspirerende pa den videre udbygning af mo-
derne produktionsteori.

I den forbindelse skal det fremhaves, at Wicksell gik ud fra, at »bedre«
teknik er ensbetydende med storre levetid for kapitalgoderne. Dette synes at
vaere en forenkling, der i hej grad trznger til n®rmere analyse. Forskellige
teknologier kan nzppe entydigt beskrives ved levetiden af de kapitalgoder,
som indgar.

Et af de punkter, hvor Wicksell synes at adskille sig mest fra moderne
teori er vel 1 hans antagelse om en exogent givet kapitalveerdi. Denne anta-
gelse kan fores tilbage i teorihistorien til den sikaldte »lenfond-teori«. Imid-
lertid har denne antagelse fuldt si megen lighed med antagelser i en del af den
moderne vaeksiteori. Wicksell betragter kapitalvaerdien pd et givet tidspunkt
(pr. mand opgjort i konsumvareenheder) som bestemt af opsparingen, akku-
muleret over en periode i fortiden. I moderne »neo-klassisk« veekstteorier op-
sparingskvoten exogent givet. Hos Wicksell er netfo-opsparingskvoten forud-
sat at veere nul (stationwrt forleb); i vaekstteorien er den forudsat positiv
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(vwekstforleb), men den er i begge tilfzelde exogen. Der gives saledes i teorierne
ingen forklaring pa kapitalveerdiens storrelse resp. kapitalakkummulationen,
man undersoger Lonsekvenserne af en bestemt kapitalvaerdi resp. kapitalak-
kummulation. Begge s@t antagelser implicerer forudsetninger m.h.t. »sam-
fundets tidspraeferencer«. Wicksell’s analyse drejer sig ikke om at fastlegge
den oplimale storrelse af kapitalapparatet, ligesom moderne »neo-klassisk«
viekstteori ikke drejer sig om at fastleegge den optimale vaekstrate. Der er hos
Wicksell tale om at fastlaegge den oplimale teknik ved givet kapitalveerdi, og
herigennem fastlegges reallon og rente.

Wicksell's teori hviler imidlertid pa en langt alvorligere antagelse: At kapi-
talgoder fremstilles udelukkende ved hjzlp af arbejdskraft. Det er denne an-
tagelse, der til syvende og sidst muliggor en »overseettelse« af begreberne »op-
sparet arbejdskraft« og »nlobende arbejdskraft«, som Wicksell opererer med,
til moderne produktionsteoretisk terminologi. Forseg pi at haeve denne for-
udswetning er i de sidste 5-10 ar gjort med »to-sektor modellernes.

Som Joan Robinson har bemamrket [7,s.391], fastlegges reallonnen hos
Wicksell uden brug af en udbudsfunktion for arbejdskraft. Hun synes ogsa at
mene, at der ikke er plads til en sidan relation, Dette synes ikke at stemme
med ovenstiende formulering. Der kan tilfojes en relation L = L(w), hvorved
L gores til en endogen variabel, og modellen er stadig Iukket.

Det er fremgiet af afsnit 8, at en stigning 1 kapitalveerdien forer til en stig-
ning i pengelonnen {og dermed reallennen). Denne sammenhzng mellem
reallonnen og verdien af det samlede kapitalapparat er blevet kaldt for
»Wicksell-effekten«®. Eksistensen af denne sammenhzeng begrundes af Wick-
sell med, at tendensen til hojere lonninger gor det fordelagtigt at substituere
viek fra arbejdskraft i forbrugsvaresektoren. Resultatet ma derfor normalt
blive anvendelse af mindre arbejdskraft og mere kapital i denne sektor.
Imidlertid vil forskydningen over mod kapital med storre levetid modvirke
denne tendens. Denne @ndring i »dybden« kunne tienkes at vaere den staerke-
ste, siiledes at sligningen i kapitalvaerdien mere end absorberes af stigningen
i f. Resultatet mi i si fald blive et fald i « og dermed et fald i reallonnen.
Dette resultat er blevet belegnet den »negative Wicksell-effekt«, jfr. f.eks.
Joan Robinson [7,s.391 ogs. 113]. Om Wicksell-effekten bliver positiv eller
negativ synes igen at afhenge af produktionsfunktionens form.

Det skal til slut endelig fremhieves, at der i modellen som fremstillet her
kun indgir to kapitalgoder. Dette er tilstraekkeligt til at illustrere det vaesent-
lige i Wicksell's teori, men det er en oplagt generalisering at indfore kapitalens
levetid som en endogen variabel, der determineres i modellen. En sidan
generalisation er foretaget af Solow [8], der dog ogsa indforer andre forudszat-
ninger, som adskiller sig fra Wicksell's. Solow interesserer sig i sin model isgr
for fordelingssporgsmalet.

. Se f.eks. Carl Uhrs indledning i [9] side XVI og [7] 5. 391, fodnote 1.
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