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en teori for indkomsidannelsen, som er [remsal 1 den lorsle af disse
D arfikler!, forer som antydet ogsi frem til en teori for den funktionelle
fordeling mellem lontagere og foretagere. Denne teori kan umiddelbart
minde om Kaldors »keynesianskeo leori lor indkomstlordelingen®, der er
opslillet pa grundlag af en tilsvarende model med sitvel lontagere som fore-
tagere.

Kaldors teori adskiller sig imidlertid viesentligt fra den i disse artikler
anvendte model derved, at Kaldor ikke explicit medtager nogen funktion
for foretagernes reaktion pa eftersporgslen. Derimod har Sehneider opstillet
en forenklet model for indkomstfordelingen?®, som ligger naer op ad den her
anvendte. Del vil derfor vere hensigtsmeaessigh at diskulere Schneiders [rem-
stilling forst og derefler tage Kaldors teori op til nmrmere behandling pi
srundiag heraf.

1. Schneiders fremstilling.

Schneiders [remslilling indceholder i lforhold tl den i den loregiende ar-
tikel anvendte model nogle steerkt forenklende antagelser, som gir ud pa
proportionalitet mellem indkomst og opsparing (og dermed mellem ind-
komst og forbrug) for sivel lontager- som foretagerhusholdninger?, ligesom
der forudsiettes proportionalitet mellem foretagerindkomsten og den lon-
tagerindkomst, foretagerne vil snske at skabe. Endvidere bortses fra hus-
holdningernes direkte kob af lontagervdelser (Wg og Wi).
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Med de her anvendte symboler bliver Schneiders model udtrykt ved fel-
gende relationer, idet vi betegner lontagerhusholdningernes og foretagerhus-
holdningernes opsparing med henholdsvis S og Sp og deres marginale
(= deres gennemsnitlige) opsparingstilbojelighed med henholdsvis sz, og sp:

€S Y =W 4 0Q

(2) I =Sp+ Sp

() S =5 W

(1) Sp = sp- Q

(5) W = k- (Q  (proportionalitetsfaktoren k betegner Schneider
(6) I =1, med )

(5) er en forenklet udformning af den i den foregiende arlikel anvendte
relation (jfr. udtrykkene (3) og (4) resp. (17) og (18) i artikel I):

W# = W(Y*) = aw + bw* ¥*

som er et udtryk for, hvor stor en lentagerindkomst foretagerne vil onske at
skabe ved en bestemt eftersporgsel, Y#1!

At Schneider betragter W som bestemt af Q (forelagerindkomsten) og ikke
af den samlede eftersporgsel, Y, er naturligvis uden betydning, da man af
(5) og (1) direkie kan aflede en sammenheng mellem W og Y:

W=Fk-Q=Fk.(Y—W)

og heral
A ‘i‘-" — L . }' — l_ 1"
(52) k1 Q=Y

Loses ligningerne (1)—(6) m.h.t. ¥, W og Q fas

7 } 14-.‘{ i

@) T spts ok 0
§ k

®) W= T s o

9 N S

(‘) O_SF—FSL-;{ ]

Udtrykket {7) kan ogséd skrives pa formen

1
(?a) } = ——-—-l—:——n—-m-—l- ._._E; 5 Iﬂ
SFC TR TS

1. Da vi her ser bort fra Wy og We, bliver W = W¥ oz ¥ = ¥¥,
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hvoraf del fremgar, at nationalindkomsten er bestemt som investeringsom-
fanget multipliceret med en multiplikator, som er den reciproke veerdi af et
gennemsnit af de to gruppers opsparingstilbojelighed, vejet med deres re-
spektive andel 1 nationalindkomsten, jfr. (5a).

Som teori for indkomstfordelingen er dette naturligvis uden enhver inter-
esse, da der jo i udtrykket (5) er forudsat et bestemt forhold mellem foretager-
indkomsten og lontagerindkomsten, og det er klart, at i ligeveegtstilstanden,
som bestemt ved (7)—(9), vil der vaere det samme forhold mellem Toretager-
indkomst og lontagerindkomst, W = k- (, og da der ikke indfores rela-
tioner til bestemmelse af storrelsen £, (som det er antvdet 1 artikel I, af man
kan gore), er der ikke lale om en teori for indkomstfordelingen, men om
en teori for indkomstdannelsen ved givet indkomstfordeling og forskellig
opsparingstilbejelighed for de to grupper.

Det synes da ogsi nelop at vare formilet med Schneiders artikel at frem-
haxve over for Kaldor, at disse relationer ikke bestemmer indkomstforde-
lingen, men indkomsiniveauet.

Inden vi ser nrmere pa dette sporgsmél i relation til Kaldors fremstilling,
er der imidlertid grund 1il at se nermere pi Schneiders dynamiske analyse
af denne model, hvor det viser sig, at modellen faktisk i uligeveegtstilstande
determinerer indkomstfordelingen. Schneiders opfattelse synes siledes at
viere, al en »kaldorske model for indkomstfordelingen er en udpreget
kortlidsmodel for visse uligeviegtstilstande, mens Kaldor selv anvender mo-
dellen pi udpregede langtids-ligeviegts-tilstande.

I stedet for som Schneider at fremstille den dynamiske analyse ved hjzlp
af et aritmetisk system, som ender i en dilferential-ligning, skal det i det
folgende forseges at give en enkel grafisk fremstilling af denne dynamiske
analyse (som dog i det folgende afviger lidt fra Schneiders). Til dette formil
anvendes en fizur fra Schneiders artikel.

Indswttes relalionerne (3), (4) og (6) 1 (2), [as

(1”) 8t w —E— Sp (J == fﬂ.

Dette udtryk fremstiller en ret linje i et diagram med @ oz W oafsat ud ad

henholdsvis abseisse- og ordinataksen (linjen AA" 1 fig. 1). Denne linje an-

giver belingelsen for ligeviegt mellem opsparing og inveslering ved el bestemt

investeringsomfang, f,. I figuren er forudsat, at foretagernes opsparingstil-

bojelighed er dobbelt si stor som lontagernes, hvoraf folger linjens haeldning.
Endvidere indtegnes linjen OC, der svarer til udtrvkkel

(5) W==5L 0,
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og da betingelsen for ligevagt netop er, at (10) og (5) er opfyldt samtidig,
fis ligeveegt i punktet N.

W

L

> Q

Figur 1.

Denne figur er identisk med Schneiders figur 2. Den kan imidlertid ud-
vides saledes, at den bliver anvendelig som grundlag for den dynamiske
analyse, hvis man yderligere anvender identiteten (1):

(1) Y=W++ (.

Dette angiver naturligvis for ct bestemt Y (= ¥,) en ret linje i figuren
med en heldning pd 45°. I figur 2 er denne linje belegnet BB’. Det vil ses,
at nationalindkomsten Y er lig med linjestykket OB = OB’'. Denne linjes
skaringspunkt med A4" er betegnet M.

Det vil umiddelbart fremgi, at der til forskellige punkter pia linjen AA’
svarer forskellige hejder pi nationalindkomsten Y. Gennem punktet M gir

W
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silledes linjen BR', der svarer il et bestemt Y, mens der gennem punktet N
gir en anden 45°-linje (den stiplede linje parallelt med BB"), der svarer il
et lavere Y. Pa ethvert punkt af linjen AA” er der ligeveegt mellem investe-
ringsomfanget I, og opsparingen, som udtrykt ved (10). Dette kan natur-
ligvis veere tilfweldet for forskellige niveauer for den samlede nalionalind-
komst, idet en lavere nationalindkomst kan give samme opsparing (= ;)
som cn hojere, hvis indkomstfordelingen samltidig wendres i1 retning af en
storre foretagerindkomst (sammenlign f.cks, punkterne M og N, der svarer
til samme [, men forskellig nationalindkomst).

Imidlertid er der kun ét punkt pa A4’, der ogsd tilfredsstiller betingelsen
(5), som angivet ved linjen OC, nemlig punktet N. Skal den samlede national-
indkomst vaere hejere, svarende til f.eks. den fuldt optrukne linje BB', og
betingelsen (3) veere tilfredsstillet, ma ligevaegtspunklet viere R. Delte lige-
viegtspunkt kan imidlertid ved den pigmldende nationalindkomst og ved
de givne opsparingstilbejeligheder kun nds, safremt investeringsomfanget
er si eget hojere, at AA” forskydes Uil den punkterede linje gennem R, Sagt
pi en anden made bestemmer investeringsomfanget sammen med opspa-
ringstilbojeligheden linjen AA’, og denne linje sammen med OC bestemmer
entydigt ligevegts-nationalindkomsten.

I det folgende skal vi imidlertid interessere os for uligeviegtstilstande, som
f.eks. udirykt ved punktet M. I dette punkt er ganske vist investeringen lig
med opsparingen, men lontagerindkomslen er viesentlig storre end hvad der
ved denne nationalindkomst svarer lil foretagernes onske (OWj 1 stedet for
OW,).

I det folgende skal forst diskuleres, hvorledes uligevagtstilstanden M kan
teenkes at opstd, og dernwst, hvorledes udviklingen over tiden kan antages
at viere fra tilstanden M frem til den ligevaegtstilstand N, som svarer til det
givne investeringsomfang.

Forudswetningen er her — som hos Schneider — al foretagernes investe-
ringsplaner realiseres (altsii ingen utilsigtet investering cller disinveslering i
form af lagerseendringer).

I sa fald kan uligeveegtstilstanden, som er karakteriseret ved punktet M,
vaere opstiet ved, at investeringsomfanget er faldet svarende til en lorskyd-
ning i AA" fra A A" Punktet  er den oprindelige ligeviegtstilstand.

Der er dog ogsa en anden fortolkning mulig, nemlig at R er den oprinde-
lige ligeviegtstilstand, saledes at 44" kun er forskudt fra den punkterede
linje gennem K. Dette skulle ganske vist indebare, at forelagernes korttids-
reaktion skulle viere en foregelse af deres wdbetalte lonsum ved en efter-
sporgselsnedgang, nemlig fra OW, til W, hvilket kan forekomme helt
urimeligt. Safremt man imidlertid fortolker W og ) som realindkomst, bliver
forholdet et andet. I sa fald kan stigningen fra OW, til OWy veere et udtryk
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for konstant lensum, men faldende priser, siledes at den reale lonsum er
steget.!

Imidlertid forekommer del mere hensigtsmeessigt at fortolke figuren som
udtryk for nominalindkomster (dog mélt i wage units). I si fald kan punktet
M kun vere opstiet ved en nedgang i investeringsomfanget, der forskyder
AA" fra A, 4%, . Dette vil veere udtryk for, at foretagerne i forste periode holder
beskaftigelsen og den udbetalte lonsum konstant, siledes at hele nedgangen
i nationalindkomsten viser sig i et fald i foretagerindkomsten. Hvis de be-
tragtede perioder er nogenlunde korte, vil dette naeppe vaere en urimelig
betragining,.

Den videre udvikling fra punktet M kan nu fremstilles pa folgende made:

Ved den samlede eftersporgsel (= Y), som svarer til punktet M, vil fore-
tagerne ifl. (5) svarende til OC onske en beskafligelse (og dermed en lon-
sum), som svarer til punktet R, og altsi en lensum pia OW,, og de begrienser
derfor produktion, beskaefligelse og lonsum svarende til punktet R.

Ved denne lensum er ligeviegten mellem investering og opsparing imidler-
tid ikke til stede, og da vi forudsazetter (i overensstemmelse med Schneider),
at denne ligevaegt tilfredsstilles momentant gennem @endringer 1 nationalind-
komsten Y, betyder det, at nir foretagerne begrienser lonsummen W til OW,,
realiserer de ikke som ventet punklel B, men derimod punktet 7.

Ved denne eftersporgsel vil de imidlertid onske at indskreenke produk-
tionen og beskeelligelsen og soger at realisere punktet S i overensstemmelse
med linjen OC.

Deite medforer imidlertid et nyt fald 1 nationalindkomsten (1 overcnsstem-
melse med linjen AA") og i stedet for § realiseres faktisk punktet U.

Siledes fortseetter processen imod N, hvor der vil viere ligeveegt, Foretager-
indkomsten er her W, N (som er storre end W,1/) og lentagerindkomsten er
faldet fra OW, til OW,.

Den analoge proces ved en investeringsforegelse er fremstillet i figur 3,
hvor den oprindelige investering svarer til A;4,", og hvor vi altsd gir ud fra
ligevaegtspunktet Q.

Udviklingen i lentagerindkomsten er siledes bestemt ved punkterne
MT,U.... N.

Resultatet bliver, at ved en kontraktiv beviegelse (figur 2) vil lontagernes
andel af den samlede nationalindkomst vere storre end svarende til (5),
1. Safremt man fortolker W og Q i figuren som realindkomster, md en forudseining om, at fore-

tagerne holder heskeeftigelsen og den udbetalte lonsum konstant i forste periode, viere ensbe-

tvdende med, at ogsd BB er uforandret. Denne linje udiryvkker jo i si fald den samlede reale

nationalindkomst, og hvis produktionen forudseties entydigt bestemt af beskefligelsen, mi

denne viere uforandret i forste omgang. Hele eflersporgselsnedgangen giver sig derfor udtryk

i, at priserne falder si meget, at den samme produkiion kan afsetles trods den lavere efter-

sporgsel, og dette ma ske via en indkomstomfordeling, der er tilstrekkelig kraltig til at len-
tagernes storre forbrugskvote kan ophieve faldet § investeringsomfanget.
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men andelen falder asymyplotisk imod . mens foretagernes andel wil

k-1

viere mindre end svarende il (5), men slige asymplotisk imod I:'_—:-'I ;

Under en ckspansionsproces (figur 3) vil derimod omvendt lontagernes
andel afl den samlede nationalindkomst vere mindre end svarende til (5),
og foretagernes andel viere storre, men andelene vil ga asvmptotisk imod de
nwevnte storrelser,

Diisse resultater er de samme som Schneiders, men fremstillingen afviger
tovrigt nogel fra Schneiders, hvor del forudsietles, at foretagernes reaklion
m.h.l. skabelsen af lontagerindkomster er hestemt af alfvigelsen fra ligeviegts-
punktet N, siledes at fieks. den endring 1 W, som sker fra 1ste til 2den
periode er bestemt al forskeilen mellem den aktuelle foretagerindkomst W
og ligevglsforelagerindkomsten W N, (jhr. figur 2).

Dette foreckommer mindre hensigtsimzessigt, da loretagerne jo ikke kendrr
punklet N pa forhand og derfor ma reagere pa den fakliske cftersporgsel,
Ligeledes forckommer det 1 denne forbindelse ikke praktisk at opfatle lon-
tagerindkomslen som bestemt al Toretagerindlkomsten € 1 stedel for al den
samlede eltersporgsel Y, nelop lordi der under processen er tale om foretager-
indkomster, der afviger fra livadd der svarer Gl linjen GG Mens det altsa
ved den statisk-komparalive analvse er ligegvldigt, om man anvender
W= W) eller W = W(Y), ma det ved den dyvnamiske analvse viere mest
hensiglsmeessigt at anvende den sidste.

Yderligere forudsielter Schneider, at Torelagernes reaktion er ualhiengiz
afl linjen OC, men bestemt af en reaktionskonstant @, der viser foretagernes
reaktion m.h. til skabelsen af lonlagerindkomster pa en vis afvigelse mellem
ligeviegts-foretagerindkomsten og den faktiske foretagerindkomst. Schneider
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kommer derfor til den konklusion, at konstanten k& (som hos Schneider er
bhetegnet o) »plays no part in nonequilibrium income distribution and in the
development of income distribulion over lime« (p. 118).

Det forekommer mere hensigtsmiessigt at antage, at foretagerne hele tiden
tilpasser sig til den aktuelle eftersporgsel Y: i overensstemmelse med ud-
trykket (5) svarende til linjen OC, hvorved konstanten k fir afgorende be-
tydning ogsi for udviklingen over tiden fra en bestemt uligevaegtstilstand.

Det bor fremhieves, at denne analvse 1 overensslemmelse med Schneider
forudsatter, at multiplikatorprocessen foregiar som en momentan filpasning.
Dette er jo impliceret i forudswetningen om, at betingelsen (10) (at s, - W 4+
sp - @ = I) hele tiden er opfvldt, Denne forudsaetning ville viere hensigts-
meessig, hvis det kunne antages, at forbrugstilpasningen til sendrede ind-
komster for de lo grupper og dermed mulliplikatorprocessen tog meget kort
tid i forhold til produktionslilpasningen til wendret eftersporgsel. 12n sidan
antagelse kan imidlertid neppe vaere rimelig, Forudsetter man i stedet, at
der er samme time-lag i forbrugsfunktionerne som i (3), fis felgende dyvna-
miske system:

(11) It =Wt Q
) Yt = Cit + Cpt + It
G Cpt = by - W1

(14) Cpt = bp - Q-

(15) Wt = Dy - Y-

(16) =1,

hvor b = 1 — 51, og bp = 1 —sp 08 by = ﬂfil—l

og herafl fis ved indswttelse i (12) dilTerensligningen
(1?} Yt = f.lp - Y-l L (bL —_ bF} by - Yi-2 4+ fu.

in nermere analyse af dette tilfelde er foretaget 1 et appendix til denne
artikel.

I det folgende afsnit diskuteres Kaldors fremstilling pi baggrund af denne
model. Der kan dog forinden viere grund til at bemaerke, at de proportionali-
tetsforudsitninger, der er gjort i det foregiende, nappe gor smrlig megen
skade for de her anvendte formal. Sifreml man i forbrugsfunklionerne
svarende til (3) og (4) indferer ¢t konstant led henholdsvis az, og ag (saledes
at proportionalitetsforudsetningen afsvaekkes til en linearitetsforudssetning),
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betvder dette blot, at Iy skal erstattes med Iy -+ af + ng, 0og man kan evt.
overalt 1 det foregiende fortolke I som indeholdende disse konstante led i
forbrugsfunkiionerne.

Ligeledes kan man indfore et konstant led i (3). Dette kan ikke gores pa
tilsvarende enkel made, men 1 figur 2 og 3 kan linjen OC erstattes med en
linje, der skierer W-aksen (hvor den skal skiere denne akse og om den even-
tuelt i stedet skal skiere (-aksen ma alhienge af de forhold, som bestemmer
WOYY's ndsceende, og deriblandt iswer beskefligelsesniveauel, W{Q) mi dog
normalt antages at vere hojrekrummet set fra 0). Det er klart, at hvis denne
andring foretages, vil indkomstfordelingen ogsi i ligevieglssituationerne viere
forskellig alt efter nationalindkomstens hejde.

Det md dog fremhmeves, at linearitetsforudseiningen kun er anvendelig
ved forholdsvis sma variationer i nationalindkomsten, og hele teorien er
derfor forst og fremmest anvendelig pd diskussionen af hvilke variationer i
nationalindkomst og i indkomstfordelingen, der folger med wndringer i
investering og dermed 1 den okonomiske aktivitet. Som grundlag for en
analyse af de forhold, der bestemmer indkomstlordelingen (Ul forskel fra
variationer 1 denne), er analysen meppe anvendelig, Dette ligger imidlertid
allerede i, at W(Y) ikke nwrmere er forklaret 1 Schneiders model, hvor
analysen er koncentreret om alvigelserne [ra W(Y), og en linearitelsforud-
setning i forbindelse med denne deus ex machina forckommer fuldt tillade-
lig ved analysen al mindre variationer.

2. Kualdors fremstilling.

Kaldors »keynesianskew teori for indkomstfordelingen tager sil udgangs-
punkt i en lignende model med sivel foretager- som lontagerhusholdninger.
Den adskiller sig imidlertid fra den foran opstillede model derved, at Kaldor
i forste omgang ikke medtager nogen W{Y)-funktion for foretagernes reak-
tion pi eftersporgslen. Kaldors model, der har wveeret vdgangspunktet for
Schneiders diskussion, forudswmtler ogsa proportionale forbrugslfunktioner,
og kan med de her anvendte symboler skrives pid folgende miade:

(2.1) Y = W+ Q
(2.2) I = S+ Sp
(2.3) Sy = s, W
(2.4) Sp o= sp - ().

Af denne (forclobig ufuldstzendige og derfor ikke determinerede) model
udleder Kaldor folgende sammenhienge
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(2.5) IT=s W-sp-Qe=sz-(Y—0Q) + 87 0Q
=(@r—sL) Q + s Y

og ved division med Y

I
(2.6) Y= (sp —sL) - 3 + SL
eller
@.7) o__t I s
: Y sp—sp Y sp—sL

Profittens (eller foretagerindtagtens) andel af nationalindkomsten bliver
efter denne teori bestemt af forholdet mellem investering og nationalindkomst
samt af de to gruppers opsparingstilbejelighed. Virkningen pa indkomstfor-

I
delingen af en @ndring i v vil alhenge af sp — sz, som Kaldor kalder ind-

I
komstfordelingens folsomhedskoefficient. Stiger 5% foreges profittens andel
af Y og desto mere jo mindre dilferensen sp — sz, er.
Denne model bliver determineret, sifremt man som Kaldor forudsmtter,
al forholdet mellem investering og nationalindkomst er en given, uafhaengig
parameter, d.v.s. postulerer

28y J=d-V.

Sifremt man vil {remstille dette 1 samme diagram som foran anvendt, ses
det direkte, at (2.5) og dermed (2,7) fremstiller linjen AA". Indsztter man
endvidere (2.8) i (2.7), fas

(2 9) Q — d___‘S_L

Y Sp— 8y,
og ved hjzlp al W = Y — @, fis

‘ W osp—d
(2.10) V=

og divideres (2.9) med (2.10), [is

A d |ty A sp — (f
W sp—d

I'{-Iier =

(2.11) Tl s

Det er klart, at d ma forudswxttes at ligge mellem sp og s, hvilket iovrigt
fremgir af, at investeringen ikke kan veere storre end opsparingen, og nar
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der forudsmttes proportionale forbrugsfunktioner, kan investeringens andel
af nationalindkomsten ikke vare storre end maksimum for opsparingens
andel af nationalindkomsten, som netop fas, nir hele nationalindkomsten
er forelagerindkomst. Omvendt kan investeringens andel af nationalindkom-
sten ikke viere mindre end minimum for opsparingens andel af nationalind-
komsten, som fas, nir hele nationalindkomsten er lontagerindkomst.
Grafisk betyder (2.9), at linjen BB’ i figur 1 (og i figur 4 nedenfor) deles i
forholdet /W som angivel ved (2.11). Dette delingsforhold er p.gr. af pro-
portionalitetsforudsatningerne en konstant og kan derfor fremstilles ved en

SF -
— (i figur 4 c¢r denne
— 55

ret linje gennem (), som netop har heldningen d

linje betegnet OD).

W
.

2

Det fremgir af diskussionen i forrige afsnit, at dette ma betyde, at forholdet
mellem investering og nationalindkomst netop er sidan, at den til én bestemt
investering svarende nationalindkomst tilfredsstiller betingelsen, at BB (som
fremstiller nationalindkomsten) skwerer AA" (som [remstiller betingelsen
I =351 W 4 sp- Q)1 punklet M pa linjen OD. Tilsvarende for alle andre
investeringsomfang.

Heroverfor star Schneiders remslilling, hvor ligeviegtspunktet ved givet
investeringsomfang bestemmes ved skiering mellem linjen OC (som frem-
stiller W=k - () og AA', og nationalindkomsten og dermed forholdet mel-
lem investering og nationalindkomsl ma tilpasse sig Lil dette ligeviegispunkt
N. Punktet M, som er en ligeviegtstilstand i Kaldors system, er derfor en
uligeviegtstilstand 1 Schneiders system (undtagen, hvis OC og OD tilfeldigt
falder sammen), og ved det givne investeringsomfang vil nationalindkomsten
falde, indtil man nir punktet N.
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Nir Kaldor derfor (p. 236) bemerker: »I am not sure where »marginal
productivity« comes in, in all this ... .. «, kan man svare, at den kommer
ind igennem W{(Q) — eller W(1"), hvilket i ligeviegtsanalyvsen vil give samme
resultat —, og nar det ikke kommer frem i Kaldors analyse, er det fordi
Kaldor forudsetler, at det er uden betydning, eller retiere (som det diskuleres
nermere nedenfor) han forudswetter, at denne sammenheng ikke er en fast
og enlydig sammenhieng, men snarere et spillerum bestemt af flexible profit-
marginaler,

Inden vi gir nermere ind pa dette sporgsmil, kan det bemarkes, at hvis
man indforer en konstant i funktionen W = L - () (erstatter proportionali-
tetsforudsaetningen med en — mindre drastisk — linearitetsforudsetning),
hvilket grafisk betyder at OC i figur 4 erslattes med CC’ i figur 5, vil det vere
muligt at forene Kaldors forudszining om fast forhold mellem I og ¥ med
Schneiders forudsatning om en bestemt relation mellem foretagerindkomsten
og den lentagerindkomst, foretagerne vil vere villige til at skabe. Ved givne
opsparingskvoter hos de to grupper bestemmer disse to forhold entydigt
siavel nationalindkomstens hojde som dens fordeling pi lentagere og fore-
tagere, idet ligevaegtspunktet md findes i skeringspunktet P mellem CC’ og
0D, jfr. figur 5.

Ved bedemmelsen af Kaldors fordelingsteori, som jo unagtelig tager sig
noget tvivlsom ud ved denne konfrontation, ma det imidlertid nmrmere
priceiseres, hvilken problemstilling Kaldor har i tankerne. Forst og fremmest
ser Kaldor denne fordelingsteori i relation til sin vakstteori, og han forud-
sietter eksplicit, at der er tale om en tilstand af fuld beskaftigelse. Endvidere
fremhmeves, at der er tale om en long-run model. (Hvorimod Schneider som
foran omialt implicerer, at Kaldors model kun kan have betydning for kort-
tids-afvigelser fra ligevagtstilstanden).

Det forckommer derfor rimeligl at fortolke Kaldors indkomstfordelings-
teori pa felgende mide:?

Kaldor synes at mene, at der ved fuld besk:eftigelse er tale om en vandret
CC'-funktion i figur 5, jfr. figur 6, hvilket mi ligge i forudszeiningen om, at
profitmarginalerne er flexible. Delte sikrer, at den fulde beskaftigelse kan
vaere en stabil tilstand. I figur 6 angiver OW den lentagerindkomst, der
svarer til fuld beskeftigelse. Den laveste samlede nationalindkomst, der kan
give fuld beskwmeftigelse svarer til linjen BB, og foretagerindkomsten bliver
ved denne nationalindkomst WP. Ligevegtspunktet er altsd P. Dette svarer
til et investeringsomfang, der netop er si stort, at det med de givne opspa-
ringskvoter svarer til linjen AA".

1. Denne fortolkning er ogsd baseret pd Kaldors senere fremstillinger, "A Model of Economie
Growth”, Economic Journal, Dee. 1957 og “Economie Growth and the Problem of Inflation™,
Economica, Vol. XXVI, nr. 103 og 104, 1959,

18
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Figur 3.

Séfremt investeringsomfangel ved denne nationalindkomst imidlertid er
storre, end hvad der svarer til linjen 44" (d.v.s., at A4" ved en nationalind-
komst svarende til BB’ ligger hojere end angivel i figuren) vil P ikke vare et
ligevaegtspunkt, og nationalindkomsten vil stige. Forudsattes det, at forholdet
mellem I og Y ved de givne opsparingskvoter for de to grupper svarer til
linjen OD (d.v.s. som foran diskuteret, at kun ved W, Q-kombinationer pé
linjen OD er forholdet mellem opsparing og nationalindkomst lig med det
nevnte forhold mellem I og Y), si bliver der forst ligevegt ved punktet Q, sva-
rende til en nationalindkomst, der giver linjen B, B', (d.v.s. Y==0B,== 08")).
Ved denne nationalindkomst er der ligevisgt imellem investeringen ng op-
sparingen.

Hvis imidlertid CC’ har den form, som er angivet ved den fuldt optrukne
CC’-kurve i figuren, vil Q ogsi i Schneiders analyse vaere en ligevaegtstilstand.

“l . ’.‘\ il s -
¥ e
| - % ..
//' - -_,.-F" \ "
D___/f \ .,

0 = S~ ()

Figur 6,
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Den storre eftersporgsel giver sig alene udtryk i stigende profitmarginaler,
men ikke i sterre eftersporgsel efter arbejdskraft., Foretagerindkomsten vil
netop antage en sidan storrelse, at investeringsomfanget kommer til at mod-
svare S, -+ Sr.

Har CC’ derimod den form, som er angivet ved den punkterede kurve
CC'y, er Q ikke en ligevaegtslilstand. Foretagerne vil udvide beskeftigelsen
og den udbetalte lonsum (da vi stadig miler i wage units, bliver beskeeftigelse
og udbetalt lensum nogenlunde mkvivalente). Dette kan imidlertid ikke lade
sig gore, fordi OW svarer til fuld beskicftigelse, og foretagerne byder derfor
lannen op, og vi fir en overeftersporgsels-inflation (»demand inflation« eller
spontan inflation med Jorgen Pedersens betegnelse).

Dertil kommer, at ogsd investeringstilbejeligheden mia antages at stige,
nir man kommer il hejre for punktet P, og dermed altsi forholdet IfY.
Dette vil i figuren give sig udtryk 1, at kurven OD krummer til hojre (jfr.
kurven D,D)';), idet hejere investeringstilbejelighed mid betyde, at profit-
andelen af en given indkomst skal vere sterre, for at opsparingen kan blive
tilstreekkelig til at finansiere investeringen. Til venstre for P er D0, tilsva-
rende tegnet hojere end 0D, idet det md antages, at investeringstilbajelig-
heden her er lavere, og profitandelen af en given nationalindkomst skal
derfor veere relativt lavere, for at opsparingen ikke skal overstige investe-
ringen.

Det okonomiske system vil altsd veere stabilt ved fuld beskaeftigelse, hvis
kurven D0, (som angiver de W, Q-kombinationer, hvor den gennemsnit-
lige opsparingstilbejelighed er lig med investeringslilbojeligheden) skeerer
kurven £C'; 1 punktet P. Det vil ogsa veere stabilt ved fuld beskeeftigelse,
hvis DI, skeerer (il hejre for P, forudsat al €’ er vandret fra P til skae-
ringspunktet.

Med Kaldors egne forudswetninger som udgangspunkt synes derfor hans
system at veere logisk konsistent, og Schneiders kritik beror pa anvendelsen
af andre forudsetninger m.ht. CC'-kurven (som Schneider forudsatter er
en ret linje gennem O-punktet).

Det afgorende sporgsmil er derfor et questio facti: Hvilken form kan
denne CC'-kurve sivel som DIY-kurven antages at have, og hvorledes er
deres indbyrdes beliggenhed? Og endvidere: I hvilken grad kan disse kurver
antages at ligge fast, respektive forskydes over tiden?

Disse spergsmal skal tages op til mere udferlig behandling i en felgende
artikel, men nogle enkelte synspunkter bor fremfores i denne forbindelse.

For det forste kan det vel vaere rimeligt over for Kaldors model at frem-
haeve, at en forudswtning om steerkt llexible profitmarginaler vanskeligt
kan veere en rimelig langtids-forudsetning. Pa kort sigt kan flexible profit-
marginaler bero pi [.eks. forventninger om, at den heje efterspargsel bliver
af kort varighed, saledes at en beskiefligelsesudvidelse derfor set fra den

15*
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enkelte virksomheds synspunkt ofte ikke vil viere hensigtsmeessig, ligesom
investeringstilbojeligheden 1 en sadan siluation mi antages at blive mindre
steerkt Toroget. Men pi liengere sigt ma en permanent nationalindkomst, der
(malt i wage units) er storre end hvad der svarer Ll fuld beskaeftigelse, give
en stigende tendens Gl overeftersporgsel efter arbejdskraft.

For det andet ma det antages, at der vil viere en betydelig sammenhieng
mellem de to kurver, CC'-kurven og DI -kurven. Denne sammenhiieng er en
dobbelt: for det forste ma det formodes, at CC'-kurven bliver stierkt hojre-
krummet, niar produklionen kommer over normal kapacitetsudnyttelse. Hvis
normal kapacitetsudnyUtelse ligger lavere end svarende til fuld beskaeftigelse,
betvder dette, at CC7-kurven kan blive omtrent vandret, for man nar op pa
fuld beskeeftigelse. (Derimod er det vanskeligl at forestille sig den fuldsfwndig
randret, idet det altid ma vere muligt, og ved tilstriekkelig hoje priser malt
i wage units ogsi fordelagtigt, at udvide produktionen ved at indswlte mere
arbejdskralt pi det givoe kapitalapparat, Sagt med andre ord: i den enkelte
virksomhed kan kapitalapparatet tenkes at viere limitationalt, men nappe
for samfundet som helhed). Delle vil imidlertid viere et korttidslrenomen, og
det vil medfore en stierk forogelse i investeringstilbojeligheden (d.v.s. at
DD'-kurven ogsa vil viere fladere efterhiinden som nationalindkomsten sti-
ger). Der vil i denne situation viere en sterk tendens til sligning af foretager-
indkomsterne i1 forhold til lontagerindkomsterne i systemet, néir national-
indkomsten (og dermed eftersporgslen) kommer over et vist niveau, som
ligaer lavere end fuld beskaeftigelse. Pa lidt Lengere sigt ma det imidlertid
antages, at investeringerne i en sidan situation vil viere af en sidan art, at
kapaciteten hurtigt udvides, siledes at CC%-kurven piny bliver stejlere, og
dermed bliver investeringstilbojeligheden efterhianden afdiempet, siledes
at ogsi DD'-kurven piny bliver stejlere. CC'-kurvens form vil saledes pi-
virke investeringsomflangel og investeringernes art, men dette vil igen virke
tilbage pa CC-kurvens form og beliggenhed.

Kaldors model forckommer derfor lidet tilfredsstillende, fordi den 1 for
ringe grad treenger ned til de faktorer, der bestemmer CC’-kurvens form og
heliggenhed. Ogsa hans investerings- og kapitalteori, som er naje knyttet til
en forenklet viekstteori (og som ikke skal behandles niermere i denne for-
bindelse), forckommer en for drastisk forenkling.

Der er imidlertid grund til at fremhieve, at denne model ma viere et frugl-
bart udgangspunkt for videre studier 1 disse problemer. Og Kaldors under-
stregning af, at der via indkomstfordelingen findes en vis tilpasningsme-
kanisme, som kan tilpasse opsparingen til investeringsomfanget (og som
ville give et betvdeligt stabilitetsspillerum ved fuld beskaftigelse, hvis profit-
marginalerne var si flexible, som han synes at mene), forekommer over-
ordentlig veesentlig, selv om synspunktet hos Kaldor er anvendt langt ud
over bristepunktet.
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3. Nogle andre aspekier af Kaldors teori.

Kaldor opstiller selv en riekke forhold, som begrenser gyldigheden af
denne model.

For det forste fremhaever Kaldor, at det kan tienkes, at reallonnen ikke
kan falde under et vist subsistensminimum r'!, d.v.s. hvis beskaftigelsen
betegnes T' (dette svarer til Laldors L, arbejdsstyrken, som imidlertid ma
vaere den beskeefligede arbejdsstvrke, hvis Kaldors analyse skal vaere logisk
konsistent), mi W/T veere storre end eller lig med 7/, hvilket ogsd kan skrives
pi formen?

<=

Q -T
< :

Hvis denne betingelse ikke er opfyldt, {ir man ilelge Kaldor en ricardiansk
eller marxistisk model, hvor produktionen er begrienset afl kapitalapparatets
storrelse og ikke af den samlede arbejdsstyrke. Fuld beskeeftigelse kan kun
opnis, hvis kapitalapparatet er tilstrckkelig stort og eflektivt til, at alle ar-
bejdere kan fi arbejde til minimumsreallonnen r’. Endvidere bliver det
den klassiske og ikke den »keynesianske« mekanisme, der vil veere i virk-
somhed: Opsparingen (»surplus«) vil bestermme investeringen og ikke om-
vendt.

Dette tlilfeelde er i figur 7 segt belyst med samme lunktioner som foran
anvendt.

Vi har felgende sammenh:enge, idet X betegner produlktionsomfanget (det
reale nationalprodukt), p prisniveauct og w lonniveauet:

Q=p-X+w:-T

W=w-T
Q _pX-w-T p X  _P ,.1_%.,
Jth w- T Tw T T w ST T T
eller
S S
Q e., exr
r

idet vi betegner X/T med e (arbejdskraftens gennemsnitlige eflektivitet) og
w(p med r (reallonnen).

Reallonnen skal nu veere mindst lig med subsistensminimum " (man méa
vel forudsaette, at det ikke kan betale sig for arbejdsgiverne at betale mindre,

1. Kaldor betegner reallonnen med w, hvilket imidlertid her er anvendt for nominallonnen.

5 W . W}r'-T heraf fole G{Y+r‘-i‘*
. = VEr — —_— T T - e
T‘.:r-rgle v Y of heraf falge v Y
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Fipur 7.

da arbejdskraften i sa fald bliver ude af stand til at arbejde. Derimod kom-
mer befolkningsloven f.s.v. ikke ind i billedet, idet vi forudsaller arbejds-
lose, som ikke har denne len, og som alligevel holder sig 1 live pd én eller
anden mide). Indsmetter vi r = ¢/, fir vi

W /

r
() g—r'
hvilket ma veere minimum for lensummens hejde i forhold til den samlede
foretagerindtegt. Ved konstant e fremstiller dette en ret linje OF gennem O
i figur 7. og denne er skraveret for at antyde, at kombinationer til hajre for
OF ikke kommer pa tale.

Indtegner vi endvidere W(Q), d.v.s. sammenhiengen mellem foretager-
indkomsten og den lonsum, foretagerne er villige til at udbetale, er systemet
determineret, W(Q) [remslilles ved linjen CC'. Med W er ogsi beskaltigelsen
bestemt, idet vi foruds:elter, at nominallenniveauet er konstant = w, eller
at vi miler 1 wage units (i si tilfeelde kunne w swettes lig med 1).

Ligeviegtspunklet bliver M, nationalindkomslen bliver OB, lonsummen
(og beskmfligelsen) bliver OW,, og profitten bliver W, M. Arbejdslesheden
kan miles ved W, W, idet OW tienkes at modsvare [uld heskeeftigelse med
lonniveauel w.

Det ses ogsi, at produktionen i dette tilficlde faktisk er begraenset af kapi-
talapparatets storrelse, udtrykt ved CC'-linjen. Safremt kapitalapparatet for-
oges, vil CC'-linjen forskydes, f.eks. til C,C'y, og ligevaegtspunktet wendres til
N, under forudsmtning af, at gennemsnitseffektiviteten e er umndret.

Ligeledes er investeringsomfanget begraenset af »surpluse, idet det er rime-
ligt at g4 ud fra, at lontagernes opsparing er (0, d.v.s. at s, = 0 og betingelsen
(10) foran bliver derfor ®ndret til

sprQ =1.
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Dette indebzerer, at linjen AA” bliver lodret, og da Q er bestemt ved punktet
M, vil I vere bestemt af foretagernes opsparingstilbejelighed og af Q.

Dette forudsewtter dog, at investeringstilbejeligheden er tilstrackkelig stor
(ellers vil ligeviegten ikke nids i M, men i et punkt pi CC’ til venstre for M).

Kaldor antyder endvidere, hvorledes denne »marxistiske« siluation kan
twenkes at udvikle sig, Det vil ses direkte af figuren, at investeringen i det
omfang, den er kapacitetsforogende, forskyder CC" — f.cks. til C,C’, og der-
med ligevaegten til N, Detle skulle indebwere umndret reallon og stigning i be-
skeeftigelsen, forholdet mellem @ og W skulle viere uwendret ifl. vores figur.
Men samtidig mi det antages, at investeringerne forpger den gennemsnitlige
effektivitet, e, og derved forskydes ogsi OF f.eks. til OF,. Det nye ligevegls-
punkt bliver altsd ikke N, men P. I si fald vil profitten (for at fastholde de
marxistiske udtryk) ikke blot foreges i takt med lensummen og beskaftigel-
sen, men ogsa foreges derudover.

Surplus value vil allsd stige ogsd i procent af nationalindkomsten, men
reallonnen forblive konstant. Denne marxistiske tilstand vil imidlertid ikke
viere permanent. PA ét eller andet tidspunkt er kapitalapparatets kapacitet
steget sa stwerkt og samtidig effektiviteten foreget si meget, at fuld beskaf-
tigelse — OW — nis, og dermed er man ovre i »developed capitalism«, hvor
den marxistiske teori ikke mere holder.

Dette stadium er i figuren nwesten ndet ved C,C'y og OF,. Det gelder dog
stadig at OIZ, vil viere den begriensende faktor. Foroeges e imidlertid si meget,
at OF, forskydes til OF;, vil subsistensminimum ikke mere spille nogen
rolle for ligevegtspunktet, som nu nis ved punktet R, hvor DD'-kurven
(jfr. diskussionen af dennc kurve foran) skarer CC’-kurven, som er fuld-
steendig flexibel 1 skeringspunktet svarende til flexible profitmarginaler ved
fuld beskmeftigelse.

Fra dette tidspunkt vil lenniveauet stige i overensstemmelse med den tid-
ligere model ifl. Kaldor, — d.v.s. at DD'-kurven vil veere afgerende for ind-
komstfordelingen, som nu cr bestemt ved formel (2.7) jfr. (2.9). Afgerende
for indkomstfordelingen er nu I/Y, hvis langtidstendens vil vaere konstant,
og derfor vil ogsi W/Q vare konstant, d.v.s. at lenniveauet vil stige propor-
tionalt med profitniveauet (og forudsal at befolkningstilvaeksten ikke er for
voldsom, vil ogsa reallennen pr. time, r, stige).

Denne teori’ ma naturligvis ogsd kunne anvendes pid underudviklede
landes udvikling under et kapilalistisk system.

1. Kaldors wdviklingsteori, hvor en modificeret marxistisk model skulle gaelde for det forste sta-
dium af kapitalismens udvikling, for derefter at blive aftest af mekanismen i Kaldors “keyne-
sianske” model, ndr kapitalapparatet har nfiet en vis sterrelse, er vderligere uddybet i artiklerne
"Capitalist Evolution in the Light of Keynesian Economies"” {lorelesning ved Peking Univer-
sitet, 1956, trykt 1 Sankhya, May 1957) og “A Model of Economic Growth”, Economic Journal,
Dee, 1957, Bepge er genoptrykt i Essays on Economic Stability and Growth, London 1960,
En ny formulering af Kaldors model findes § F. A, Lutz og D. C. Haque (ed.) “The Theory of
Capital”, London 1961,
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Den sidste del af denne teori (flexible profitmarginaler ved fuld besk:ef-
tigelse) er allerede diskuteret foran.

Den »marxistiskea del al teorien forekommer i og for sig al betydelig
interesse, ikke mindst 1 betraglning af, at man (som Kaldor ogsd antyvder)
kan anvende den ogsi pa en situation, hvor ¢’ ikke betegner subsistensmini-
mum, men derimod den faktisk opniede reallon, som forudsiettes ikke at
vaere flexibel nedad, siledes at forsog pa at udvide beskaeftigelsen f.eks. fra
punktet M ville stode pd den hindring, at lontagerne ikke vil aceeptere den
nedgang i reallonnen, som folger med en stigning fra M ad korven CC'. Iin
ekspansion vil i sd fald fore til lonkrav fra fagforeningerne, som vil soge at
opretholde reallonnen, og dermed vil der kunne opsti en kraflig aunfonom
inflation (Jorgen Pedersens betegnelse for det, man ofte med et lidt uheldigt
udtryk kalder »eost-push-inflation«). Hvis delte er tilfreldet, vil en beskeef-
tigelsesforogelse kun kunne opnas gradvist, efterhinden som e foroges, eller
hvis fagforeningerne pi kort sigt seger at holde en stigningstakt i reallonnen,
som svarer il stigningen 1 e, kan en beskeltigelsesforogelse overhovedet ikke
opnis uden inilation, med mindre CC’-kurven bliver stejlere. Delle kan
vanskeligt ske 1 storre omfang pia kort sigt, med mindre der er udpriegede
bottlenecks, siledes at invesleringerne automalisk bevirker en stierk for-
agelse 1 arbejdskraftens greenseellektivitet 1 forhold til stigningen i gennem-
snitsellekliviteten.

Den anden begriensning for sin models gyldighed, som Kaldor opstiller,
er, at forholdet mellem foretagerindkomsten og kapitalapparatets veerdi
Q
NI
afkaslning, som foretagerne vil krieve for at viere villige til at investere »deres
kapital«. Dette diskuterer Kaldor i relation il sin vickslleori, som vi ikke skal
komme niermere ind pi.

Den tredie begriensning er, at der pa grund af monopolistiske forhold vil
viere el vist minimumsniveau for @Y. Hyis dette niveau er for hojt, kan det
indebiere »overopsparing« via for slor profitandel og dermed for stor op-
sparing i forhold til nationalindkomsten (S/Y storre end /YY), Dette vil i den
her anvendte grafiske fremstilling give sig udtrvk i, at CC'-kurven ligger sa
langt til hejre i forhold 1 DD-kurven, at skweringspunktet mellem de to
kurver lizgger under fuld beskafligelse,

Endvidere diskuterer Kaldor sporgsmilet, om v er en konstant. Ogsa dette
sporgsmal skal vi imidlertid lade ligge, idet en behandling ville krieve en
nermere diskussion af Kaldors viekst- og kapitalteori.

c(hvor o er capilallontput ratie), skal overstige den minimums-
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4. Konklusion.
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meget lange perioder. Og som grundlag for en model, der kan anvendes som
udgangspunkt for den ekonomiske politik, foreckommer hans konklusioner
ogsi uanvendelige,

Ved hjelp af de modifikationer og udvidelser, som er antydet i det fore-
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1. Se fLeks. "Economic Growth and the Problem of Inflation™ Economica, vol. XXVI nr. 103 og
104, 1959, hvor Kaldor anvender en fremstillingsform, hvor udbudskurven for et “repriasen-
tative firm" repraesenterer hele samfundets udbudsfunktion, en metode som minder om grund-
laget for Fihls E-N-Tafel (se f.eks. Das Steuerparadoxon),
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fra de specielle forudszetninger. Derved viser nogle af de generalisationer,
som Kaldor anvender teorien til, sig ganske vist af tvivlsom veerdi og hold-
barhed, men til gengeld nir man ved en sidan udbygning af teorien med
en mere dybigiende analyse af W(Y)-funktionen (eller W({Q)-funktionen) og
af investeringsfunktionen frem til et flexibelt analyvtisk system, som kan an-
vendes pi et bredt felt af makrookonomiske problemer.

[ et (mere matematisk formuleret) appendix til denne artikel diskuteres
anvendelsen af delle system Hl dynamiske analyvser, og 1 en alslullende ar-
tikel i naeste nummer af Nationalokonomisk Tidsskrift soges teorien yderligere
uddybet.

Appendix
Den dynamiske analyse af indkomstdannelsen

Hele det arsenal af metoder, som findes i den moderne matematiske udformning af dyna-
miske analyseprincipper, kan bringes i anvendelse pd denne makroleori. Indlorelse al funk-
linner, hvori der indgir differentialkvotienter m.h.l. liden cller timelags (evt. flere timelags
eller et sdkaldl edistributedys timelag for den enkelle relation) med tilhorende opstilling og
analyse af differential- eller differensligninger, forskellige timelags for forskellige funklioner
i systemet, integral-sammenhaxnge, ete. kan altsammen anvendes pd denne model af indkomst-
dannelsen og utvivisomt fere til frugtbare problemslillinger.

I det folgende skal da ogsd vises nogle eksempler pd anvendelsen af denne teknik pid den
her opslillede model. Del forekommer imidlertid hensiglsmeessigl forst at give en verhal rede-
gorelse for nogle al de dynamiske sammenhienge, som kan antages al veere al belydning i
denne indkomstdannelses-model, Dette kan imidiertid kun lade sig gore pd den mide, at
man ser pi de allerforste led i processen, hvorefter det bliver for komplicerel og voverskueligt
at gennemfore den verbale analyse. Den verbale diskussion kan imidlertid danne grundlag
for en opfatielse af, hvilke problemer den malematisk formulerede dynamiske analyse af
detle system kan anvendes pi,

Elter den verbale diskussion analyseres et par forenklede tillielde igennem ved hjalp af
simple differensligninger. Al hensyn til de lasere, som ikke er fortrolige med denne analyse-
teknik, vil den matemaltiske behandling blive gennemfort s enkelt og udforligt, at den skulle
viere let forstielig.

Den verbale diskussion af systemet foretages pd grundlag af en periodeanalyse, hvor af-
vigelser mellem de fakliske storrelser og de forventede giver anledning il wendringer i disposi-
ticnerne i den folgende periode, og med uwdgangspunkt i relationerne

(A1) Co=a P+ b W

(4.2) Co = ar* P+ be- (0

(A.3) W = aw + bw- Y

(A.4) 0 =—aw + by ¥ hvor bw + bg = 1

(A.5) {

ar- P+ b Y
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I det felgende vil det imidlertid blive foretrukket at tale om afvigelser mellem de realise-
rede storrelser og de filsiglede eller normale (i stedet for de forventede), idet der fx. ved til-
siglel eller normal opsparing forslds den opsparing, husholdningen ville have forelaget, hvis
den havde kunnet tilpasse sit forbrug ojeblikkeligt til sin indkomst og de herskende prisfor-
hold. Sifremt indkomsten og/eller priserne mndres, vil husholdningen imidlertid forst med
en vis forsinkelse kunne tilpasse sig, og forbruget og opsparingen vil derfor afvige fra det nor-
male ifl. funklionerne. Den momenlane reaklion er altsd, at realforbruget hioldes konstant, og
forst i den folgende periode tilpasses realforbruget og dermed opsparingen lil de @xodrede for-
hold. Da der kan vare forskel pa tilpasningen pd kort sigl og pi langt sigt, kan der viere lale
om en forbrugsreaktion i flere perioder efter indkomst- eller prisendringen, men detle ser
vi bort fra for ikke at komplicere problemet [or stierkt.

For virksomhedernes vedkommende vil en @ndring i efterspergselen kunne betyde en afl-
vigelse mellem det realiserede produktionsomfang og prisniveau og det {ved den nye efler-
sporgsel) lilsiglede eller normale. Sifremt virksomheden ved fx. en forogelse i eftersporgselen
holder prisen fast og lader sit lager gi ned, kan man belegne vicksomheden som meengde-
reagent (momentant), og hvis den i stedet holder afsmtningen fast, md den mndre prisen
{(eller ralionere afstningen, et tilfelde som vi ser bort fra), og i s4 fald er den (momentant)
prisreageni. Eventuelt kan den gore lidt af begge dele. I naste periode vil den kunne tilpasse
sin produktion og sine priser i overenssternmelse med den forogede cftersporgsel. Ogsd her
kunne man sondre mellem prisreagenler, som ikke @ndrer produktionen, men reagerer ogsi
P lengere sigt med hojere priser pd en afselningsforogelse, og maengdereagenter, som holder
priserne fast og foroger produklionen, En kombination af prisreaktion og produktionsreak-
tion vil imidlertid lige sd vel kunne forckomme,

Ved en empirisk analyse ville det vicre nodvendigt at undersoge disse reaktioners styrke
og del limelag, hvormed de optrieder. Del ma [x. antages, at forelagerhusholdningernes for-
brugsreaktion indiricder med storre timelag end lentagerhusholdningernes, og produktions-
reaktionens timelag kan vare overordeniliz forskellis for de forskellige erhvervsomrider,
bla. af tekniske grunde.?

For investeringsfunktionen vil et timelag ligeledes optriede, og investeringsreaklionens siyrke
vil viere forskellig alt clter udgangssituationen.

I en langtidsanalyse kunne man endvidere sage at analysere virkningen af investeringerne
pa W{¥)-funktionen, hvor investeringer, der tilsigter at udvide kapaciteten pd omrider, hvor
der er bolllenecks, typisk vil bevirke, at WY foreges, mens investeringer, der ikke foretages
1 udpregede bottlencck-omrider, kan tenkes at foroge, formindske eller lade WY umndret,

Alle disse reaktioner (men iseer produkiions- og invesleringsreakiionen) burde ogsd selles
i relation til forventningerne og disses afhmengighed af den faktiske udvikling, Det er i delte
appendix nermest forudsal, at lorventningerne til enhver tid gir ud pi, at det realiserede
niveau for forventningsparamelrene i een periode ogsd vil vaere geldende i naxste periode,
men detle er underforstiet i funktionerne, som kun forudsaetier en bestermnt relation mellem
de faktiske forhold i een periode og dispositionerne i nste periode.

Yderligere burde der tages hensyn til, at fx. produktionsreaktionerne forplanter sig Ira
branche til branche og fra virksomhed il virksomhed (gennem keb af rdvarer og mellempro-
dukier) med et timelag i de forskellige led, et forhold som ikke kommer eksplicit frem i en
sidan aggregeret model, men som md give sig udiryk i det timelag, som indgir i W{Y)-funk-
tionen, og i lagersndringerne over tiden,

Tanker man sig Ix. en forogelse i ar, d.v.s. en forskydning opad af investeringsfunktionen
(A.5), kan vi forudsatle, at dette i forste omgang giver sig udtryk i, at prisniveauet og dermed

1. Jir. L. A, Metzler: Three Lags in the Circular Flow of Income, i Income, Employment and
Public Policy, Essays in Honor of Alvin H. Hansen, Norton 1948,
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@ bliver hojere end ventet, mens W holdes uiendret i forste omgang (en lagerreaktion ville
mdske viere mere sandsynlig, men det afgorende er her blol at give el eksempel pd reaklions-
mulighederne).

Foretagerhusholdningerne far pagr. af stigningen 1 @ i denne forste periode en utilsigtel
positiv opsparing, og lontagerne [ir p.gr. af prisstigningen en ulilsigtel negaliv opsparing. Den
umiddelbare reaktion pd prisstigningen (ved konstant W) vil meppe vaere, at forbruget Cp,
fastholdes i lontagerhusholdningerne, men at realforbruget, som vi kan betegne €7, fastholdes,
hvilket indebrerer, at C, stiger med C} - AP, Holge forbrugsfunktionen (A1) skal forbruget
imidlertid kun stige med ap, - AL, d.v.s. at lonlagerne far en negativ ulilsiglet opsparingsan-
dring, ¢l noverforbruge i forhold til funktionen pd (€] — ar) - AP En lilsvarende prisefTekt
viser sig ogsd hos foretagerhusholdningerne, men overvejes al sligningen i (1.

Virkningen i nieste periode vil blive, at lonlagerhusholdningernes forbrug indskrienkes, og
at foretagerhusholdningernes forbrug udvides. Selv om det kun er foretagerindlaglen og pri-
serne, der er wndret, vil allsi ogsd lontagerne p.gr. af prisseendringerne i forste periode [ en
afvigelse mellem faktisk forbrug og del normale forbrug ifl. forbrugsfunktlionen.

Samtidig har imidlerlid prisstigningen medfort, al @ er stegel, men W er ulorandret trods
sligningen i ¥, Delte md anlages § nasle perjode at fore il stigning i produklionen og dermed
i W (i overensstemmelse med (A.3)), og samlidig en @endring i Q. som imidlertid ogsd pi-
virkes al den endring i forbrugel, som hidrorer fra indkomstendringen i forste periode.

Dermed er vi tilbage ved [orbrugsfunktionerne, hvor der sd i navste periode bliver tale om
fornyel lilpasning 1il @endringerne i W,  og P i anden periode.

Ser vi i (A.5) har vi forudsal, at ay i forste periode blev forogel, og at delle ikke blev mod-
svarel al ulilsiglet lagernedgang. I nwmsle periode md imidlertid stigningen i ¥ medfore yder-
ligere stigning i 1, hvilket igen foroger (), og delle pavirker i nieste omgang W,

Selv med de anvendle forenklinger har vi et temmelig kompliceret system af pivirkninger,
og disse antydninger al reaktionerne i systemet giver ¢t billede af, hvorledes indkomsten-
dringerne forplanter sig, og al de lreghedsficnomener, der kan viere al belydning,

P4 grundlag afl denne mere generclle diskussion kan vi opstille lforenklede forudsaetninger,
der kan gore den dynamiske problemstilling mere hindterlig. T «del folgende skal behandles
nogle enkelle eksempler pa sidanne dynamiske analyser.

Elsempel 1.

I dette cksempel bortses fru priseffelien via investerings- og forbrugsfunktionerne, endvidere
forudscties, at foretagerne momentant reagerer med priszendringer, men middelbart efier en
lingzer W({Y)-funktion. Endvidere, at alle timelags er pd een periode, og at investeringen er
en simpel lincier funklion al indkomsten (ogsd med el limelag pa cen periode). Del er delle
lilfzlde, som er opslillet foran p. 261, hvor dog speciell forbrugsfunklionerne er proporlionale,
og I er forudsat autonoml givet, hvilkel bliver et speeiallilfielde al den folgende analyse.
Funklionerne bliver folgende, idet { (som cr anbragl enten som toplegn eller som fodlegn)
betegner en vilkirlig lidsperiode:

(A6) €} = ar + by Wiy

(A7) € = ap + br Or-,

(A.8) We=aw + bw+ ¥,

(A9 O = Yo — Wy = ¥Yi—aw— by Y
(A.10) Iy =ar+ bre Yiey

(A.11) Yy

C, + Ce + 1.
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1. Jir. L. A, Metzler: Three Lags in the Circular Flow of Income, i Income, Employment and
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svarel al ulilsiglet lagernedgang. I nwmsle periode md imidlertid stigningen i ¥ medfore yder-
ligere stigning i 1, hvilket igen foroger (), og delle pavirker i nieste omgang W,

Selv med de anvendle forenklinger har vi et temmelig kompliceret system af pivirkninger,
og disse antydninger al reaktionerne i systemet giver ¢t billede af, hvorledes indkomsten-
dringerne forplanter sig, og al de lreghedsficnomener, der kan viere al belydning,

P4 grundlag afl denne mere generclle diskussion kan vi opstille lforenklede forudsaetninger,
der kan gore den dynamiske problemstilling mere hindterlig. T «del folgende skal behandles
nogle enkelle eksempler pa sidanne dynamiske analyser.

Elsempel 1.

I dette cksempel bortses fru priseffelien via investerings- og forbrugsfunktionerne, endvidere
forudscties, at foretagerne momentant reagerer med priszendringer, men middelbart efier en
lingzer W({Y)-funktion. Endvidere, at alle timelags er pd een periode, og at investeringen er
en simpel lincier funklion al indkomsten (ogsd med el limelag pa cen periode). Del er delle
lilfzlde, som er opslillet foran p. 261, hvor dog speciell forbrugsfunklionerne er proporlionale,
og I er forudsat autonoml givet, hvilkel bliver et speeiallilfielde al den folgende analyse.
Funklionerne bliver folgende, idet { (som cr anbragl enten som toplegn eller som fodlegn)
betegner en vilkirlig lidsperiode:

(A6) €} = ar + by Wiy

(A7) € = ap + br Or-,

(A.8) We=aw + bw+ ¥,

(A9 O = Yo — Wy = ¥Yi—aw— by Y
(A.10) Iy =ar+ bre Yiey

(A.11) Yy

C, + Ce + 1.
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Ved indsettelse af (A6)—(A10) i (A11) fds, idet ar 4+ ar + ar + aw - (be — by) swties
lig med a
{A12) Ye = (be = b)) Yioy 4 bw - (b — b))+ Yiey + a.

I ligeviegtstilstanden er ¥ = Yooy = Yiop = Y, og indswettes delte i (A.12), Tis

. a
Y= (1 —bg)- (1 —bw) + (1"'!}_1.3 by — by

(4.13)

hvilket er ligevieglsvierdien for Y. Denne ligevaglavierdi kan nalurligvis ogsd udledes direkle
af (A6)—(A.11), idet der bortses fra fodlegnene { og [—1.

Det bemarkes, at delte er i overensstemmelse med tidligere resullater, blot skrives her
overall (1—bw) i stedet for bg, idet bg ikke forekommer i de dynamiske relationer, jir. (A.9).
Delle henger igen sammen med, at ¢ 1 den dynamiske analyse i modsetning til den staliske
ikke er en funktion af ¥: eller Yi-;, men er bestemt af dem begge. Der indgir el dynamisk
clement i 0.2

I udtrykket (A.12) indslles ¥y = Yoy = Y-, = Y, livor Y angiver ligeveglsvierdien for
Y som bestemt ved (A.13), og vi Tar derved udirykket (A.14) nedenfor. Subtraheres dernast
(A.14) fra (A12) Fas (A15), idet g = Yy — Y.

(A.12) Yo = (bp + bs)r Yoy 4 bw- (b —br)» Yoy + 0
(A.14) Y =(br+b)Y +hw(bo—br)Y + a
(A.1D) e = (be + b1y ey + bw s (b — br) - api-s

Ved losningen al denne homogene differensligning? anvendes del trick, at man satter
Yo = X
M (bp = by BV — by (b —bp) » A2 =)
og divideres igennem med -2, fis

i2— (be + b)) - A—bw - (b — bp) = 0.

Loses denne andengradsligning s

(A.16) R, 2e =4 (br + b £ [/(br + b1)* + 4bw - (b — by))

Da vi forudsaetler bz = be, vil sterrelsen under kvadratrodstegnel altid vaere positiv.
Losningen til {A.12) er nu

(A.17) Yo =¥ + Ay« A + A, Ayt

hvor Y er givel ved (A.13) og 4, og 4, ved (A.16). A, og A, er arbitriere konslanler, som imid-
lertid vil antage bestemte veerdicr, hvis ¥, og ¥, er kendt.

1. Jir. Erich Preiser: Multiplikatorprozess und Dynamischer Unternchmergewinn, Jahrbiicher
fiir Nationalkonomie und Statistik, Bd. 167 (1933), p. 89 IT. genoptrykt i Erich Preiser: Bildung
und Verteilung des Volkseinkommens, Géttingen 1957 oz 1961,

2. %Se fx. R, G. . Allen: Mathematical Economies, p. 187 T,
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Forf = 0ogl = 1 s af (A7)
Yo=Y 4+ 4, 4 A,
}'1 = Y 'E' -'il.'il - .j.g.' .},z.

Loses disse ligninger m.h1. A, og A, fis

. (Yﬂ‘_' _Y} ¢ dy— (¥, — ¥}

(A.18) A = P
B L 3

(Jo—¥)-a— (i — 1)
Ay — A

(A.19) Ay

AT (A6) fremgir det, at 2, allid er posiliv, og det kan let vises, al betingelsen for al 4, er
mindre end 1, er at

1— b — 5§
(A.20) by < b
frp, — By
eller skrevel pi en lidt anden [orm
1 — b — b
bw =1+ = 7
W 'bL___ bP

hvilket jo i hvert fald er opfyldt, hvis b + b << 1 idel by < 1.

For e, = bp vil derimod 25 altid viere negaliv, men numerisk mindre end A, .

Deral folger, al 4, - 4,* allid vil dominere over A, - 2! for lilstrekkelig store vierdier af f.
Del Tremgidr derfor af (A7), at ¥ vil vicre en slabil ligeviegl, hvis 4, << 1, d.v.s. hvis belingel-
sen (AL20) er opfyldi. I sa fald vil Yo gd imod ¥, nir f gir mod vendelig, uanset hvilke vaerdier
A, og A, antager. Og vanset at 2.¢ skiftevis antager positive og negalive vaerdier, vil Yy i delle
tilfielde fra el vist § beviege sig asymplotisk mod Y.

Hyvis derimod £, = 1, vil systemel viere eksplosivl, Delle svarer til, at belingelsen (A.20)
ikke er oplvldt, Ved en enkel omregning af (A.20) ses det, at hvis (A.20) ikke er opfyldt, or det
ensbetydende med, al nevneren i udirykket (A.13) er negaliv. Isd fald findes der ingen positiv
ligeviegtsvierdi for nationalindkomsten, med mindre a = ar + o + a; -F aw - (b — be)
er negaliv.

Sdfremt del forudsmeties, at der findes en slabil ligevaegtstilstand, vil systemels udvikling
hen imod denne ligeviegtstilstand kunne analyseres ud fra (A.17). Konstanterne 4, og A, af-
hienger, som det fremgir af (A.18) og (A.19) af initialbetingelserne, d.v.s. af ¥, 0g ¥, Imidler-
lidd vil det ved en ckspansiv proces viere det typiske tilfrelde, at ¥ = ¥, = ¥, (jir. cksemplet
nedenfor). 153 fald fremgir del af (A18) og (A1), at A, er negativ, mens A, kan viere posi-
tiv eller negaliv, Endvidere vil 1 dette Glfielde 4, « 2,0 altid vaere numerisk storre end A, - £.¢,
nansel hvor stor eller lille £ er.

Omvendt vil ved en kontrakliv proces det typiske vicre, at ¥, > Y, = Y. I sa fald fremgir
det af (A.18) og (A.19), al A, er positiv, mens A; kan viere posiliv eller negaliv, men ogsa i
detle Ulfzelde vil A, - 4, allid viere numerisk storre end A, - 2,0 for alle £

Det folger heraf (jir. (A.17)), at ved en ckspansiv proces, vor ¥ = ¥, = ¥, vil ¥\ n@rme
sig ¥ udelukkende gennem sfigende vierdier, og ved en kontraklion, hvor ¥ < ¥, < T, vil
Y: nierme sig ¥ udelukkende gennem aftagende vierdier.
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Dividerer vi (A.8) oz (A.9) igennem med Y, fir vi

We aw Yia
L. — = + b & o
(A21) e N - =

(e taw Yiey

. B L I LA T

(A.22) Y, v, bw Y,
og i ligevagtstilsianden er

W oaw

° —_— T fJ‘Il."

Y Y

o W

}.. - 1 -Y b"IV

Da Yi,/Y: er mindre end 1 ved en ekspansiv proces, vil lentagerandelen under en eks-
pansion ifl. (A.21) vaere mindre, end hvis systemet var i ligeveegt ved det pigzldende ¥y, og
foretagerandelen lilsvarende storre. Ved en konlrakliv proces vil lonlagerandelen tilsvarende
vaere storre, end hvis syslemel var i ligeveegt ved det pidgeldende Y:, og foretagerandelen
mindre, men ogsd her vil afvigelserne gi imod 0,

Systemet udviser siledes pad detle punki samme karakteristika som Schneiders forenklede
tilfzelde (jfr. foran p. 260),

Et cksplicit udtryk for W,/¥. kan naturligvis fis ved at indswtte udtrykkene for ¥, og ¥,
ved hjzlp af (A17).

Et taleksempel kan miske letle forsificlsen af denne analyse. I eksemplet anvendes for
cnkelheds skyld proporlionalilefsforudsaininger, og I forudsattes antonomt givel = I, (hvor-
ved o i udtrykkene ovenfor bliver lig med [, idet ar, oo og aw alle settes lig 0). Med disse
andringer kan de udledte ndiryk anvendes direkie.

Siclles by = 0.9, br = 0,4 0g bw = 0,64, bliver modellen

C, =09 Wi,
Ch = 0,4 Qi
Wi = 0,64« Yy
O =Y—We=Y—0,64-¥,.
Gar vi ud fra en ligevaegtstilstand i periode O, hvor ¥ = 500, = 180 og W = 320, d.v.s.

at p = 72 0g Cp = 288, Sp = 108 og 5 = 32, og dermed I = 140, og tonker vi os, at [
periode 1 stiger til 150, [4s felgende udvikling:

t ‘ 0 | Cp s i W C S ! I Y id L
0o | w0 | 72 108 320 | 288 32 140 ] 500 | .64 [ .36
1 } 190 | 72 118 390 | 9288 32 1150 ] 510 ‘.62? .373
2 | 1876 | 76 11,6 | 3264 | 288 384 | 150 | 514 635 | .365
3| 18084 | 7504 1148 | 328,96 | 2037 352 | 150 | 5188 1 634 | 368
4 | 189,97 | 75,94 114,03 | 332,03 | 296,1 36,0 | 150 | 5220 | .636 | .364
i i ! | | i
. |
. f ! |
g 1' | i ! [ |
] i | |
ol

w | 1o286 1 77,04! 11572 ) 342,85 3086 | 34,20{ 150 | 5357 | .64 | .36
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Indsiettes § udirvkkene for den generelle losning, Gis af (A16) 2, = 0.8 og i, = — 0,4, 0g
al (A18) og (A19) Tas A, = — 33,328 og 4, = — 2,382, og indsicttes i (A.17) (s den gene-
relle losning

Yo = 535,71 — 33,328 - 0,8 — 2,382 - (—0,4)¢.

I eksemplet ovenlor er vierdierne udregnet ved gentagen indsacttelse. Som kontrol indsaltes
{ = 4 i del generelle udlryk:

Yo = 535,71 — 33,328 « 0,8 — 2382 - (0 4)
535,71 — 33,328 - 0,4096 — 2,382 - 0,0256
= 522,0.

Del mest interessanle ved dette eksempel er utvivisoml resultaterne vedrorende lonandelens
udvikling under ekspansions- og kontraktionsbeviegelser. Det md imidlertid fremhieves, at
disse resultaler heror pd den forudsatning, at virksomhederne reagerer umiddellbart som
prisreagenter pd en eftersporgselsendring og forst efler et vist limelag tilpasser sig efter (WY)-
funktionen.

Sdfremt virksomhederne derimod umiddelbart reagerer som miengdercagenter, siledes at
eficrsporgseisiendringer i forste periode opfanges af lagermendringer, og 1 niesle periode giver
sig udlryk i endrel produktion, vil udviklingen nalurligvis blive en anden. Delte lfielde inde-
beerer, al en foroget investeringslyst primart ikke kommer fuldt ud til udtryk, men lorer 1il
en disinveslering i lagre, hvoreflter investeringseftersporgsel og produktion i naste periode
foroges s4 meget mere. Ogsd 1 delte lilfxlde md det dog antages, at lonandelen under en eks-
pansion vil ligge lavere end svarende til W(Y) i den lid, lagernedgangen foregir, idet der vil
viere en fortjeneste forbundel med salg fra lager®. Delle tilfxlde kan nalurligvis analyseres
igennem i detailler efter samme linjer som foran. Her skal borl bemaerkes, at det mid antages,
at tendensen il lavere lonandel end svarende il W(Y) vil veere svagere i delle lilkelde.

Elsempel 2.,
Mens investeringen i eksempel 1 var en funklion al ¥ {indkomsiprincippel), anvendes her

et profilprincip, d.v.s. at investeringen antages at viere en funklion al profilten i den fore-
giende periode. Forudsxlningerne er i ovrigt de samme som i eksempel 1,

Relationerne er sdledes identiske med (A.G) — (A.11), dog ersiattes (A.10) med (A.23).
{A.23) I = ar 4+ b1 Qi-ys

Ved indsiettelse i (A11) Fias
(4.24) Ye=(br + b1y Yooy + bw - (ba—bp —b1) - Yooy + @

idet g = ar & ap + ar + l:b;_ — by — f)';),
I ligeviegistilstanden, hvor ¥y = Yooy = Y, = ¥ fis

(A.25) Y =(be = b)Y + bw- (b —bp—0%)-Y + a.

1. Jir. diskussionen heraf i den forste af disse artikler, Nationalokonomisk Tidsskrift, 1961, 3.—4.
hefie, p. 157, iser fodnote 2,
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Ved indsettelse af (A6)—(A10) i (A11) fds, idet ar 4+ ar + ar + aw - (be — by) swties
lig med a
{A12) Ye = (be = b)) Yioy 4 bw - (b — b))+ Yiey + a.

I ligeviegtstilstanden er ¥ = Yooy = Yiop = Y, og indswettes delte i (A.12), Tis

. a
Y= (1 —bg)- (1 —bw) + (1"'!}_1.3 by — by

(4.13)

hvilket er ligevieglsvierdien for Y. Denne ligevaglavierdi kan nalurligvis ogsd udledes direkle
af (A6)—(A.11), idet der bortses fra fodlegnene { og [—1.

Det bemarkes, at delte er i overensstemmelse med tidligere resullater, blot skrives her
overall (1—bw) i stedet for bg, idet bg ikke forekommer i de dynamiske relationer, jir. (A.9).
Delle henger igen sammen med, at ¢ 1 den dynamiske analyse i modsetning til den staliske
ikke er en funktion af ¥: eller Yi-;, men er bestemt af dem begge. Der indgir el dynamisk
clement i 0.2

I udtrykket (A.12) indslles ¥y = Yoy = Y-, = Y, livor Y angiver ligeveglsvierdien for
Y som bestemt ved (A.13), og vi Tar derved udirykket (A.14) nedenfor. Subtraheres dernast
(A.14) fra (A12) Fas (A15), idet g = Yy — Y.

(A.12) Yo = (bp + bs)r Yoy 4 bw- (b —br)» Yoy + 0
(A.14) Y =(br+b)Y +hw(bo—br)Y + a
(A.1D) e = (be + b1y ey + bw s (b — br) - api-s

Ved losningen al denne homogene differensligning? anvendes del trick, at man satter
Yo = X
M (bp = by BV — by (b —bp) » A2 =)
og divideres igennem med -2, fis

i2— (be + b)) - A—bw - (b — bp) = 0.

Loses denne andengradsligning s

(A.16) R, 2e =4 (br + b £ [/(br + b1)* + 4bw - (b — by))

Da vi forudsaetler bz = be, vil sterrelsen under kvadratrodstegnel altid vaere positiv.
Losningen til {A.12) er nu

(A.17) Yo =¥ + Ay« A + A, Ayt

hvor Y er givel ved (A.13) og 4, og 4, ved (A.16). A, og A, er arbitriere konslanler, som imid-
lertid vil antage bestemte veerdicr, hvis ¥, og ¥, er kendt.

1. Jir. Erich Preiser: Multiplikatorprozess und Dynamischer Unternchmergewinn, Jahrbiicher
fiir Nationalkonomie und Statistik, Bd. 167 (1933), p. 89 IT. genoptrykt i Erich Preiser: Bildung
und Verteilung des Volkseinkommens, Géttingen 1957 oz 1961,

2. %Se fx. R, G. . Allen: Mathematical Economies, p. 187 T,
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Dividerer vi (A.8) oz (A.9) igennem med Y, fir vi

We aw Yia
L. — = + b & o
(A21) e N - =

(e taw Yiey

. B L I LA T

(A.22) Y, v, bw Y,
og i ligevagtstilsianden er

W oaw

° —_— T fJ‘Il."

Y Y

o W

}.. - 1 -Y b"IV

Da Yi,/Y: er mindre end 1 ved en ekspansiv proces, vil lentagerandelen under en eks-
pansion ifl. (A.21) vaere mindre, end hvis systemet var i ligeveegt ved det pigzldende ¥y, og
foretagerandelen lilsvarende storre. Ved en konlrakliv proces vil lonlagerandelen tilsvarende
vaere storre, end hvis syslemel var i ligeveegt ved det pidgeldende Y:, og foretagerandelen
mindre, men ogsd her vil afvigelserne gi imod 0,

Systemet udviser siledes pad detle punki samme karakteristika som Schneiders forenklede
tilfzelde (jfr. foran p. 260),

Et cksplicit udtryk for W,/¥. kan naturligvis fis ved at indswtte udtrykkene for ¥, og ¥,
ved hjzlp af (A17).

Et taleksempel kan miske letle forsificlsen af denne analyse. I eksemplet anvendes for
cnkelheds skyld proporlionalilefsforudsaininger, og I forudsattes antonomt givel = I, (hvor-
ved o i udtrykkene ovenfor bliver lig med [, idet ar, oo og aw alle settes lig 0). Med disse
andringer kan de udledte ndiryk anvendes direkie.

Siclles by = 0.9, br = 0,4 0g bw = 0,64, bliver modellen

C, =09 Wi,
Ch = 0,4 Qi
Wi = 0,64« Yy
O =Y—We=Y—0,64-¥,.
Gar vi ud fra en ligevaegtstilstand i periode O, hvor ¥ = 500, = 180 og W = 320, d.v.s.

at p = 72 0g Cp = 288, Sp = 108 og 5 = 32, og dermed I = 140, og tonker vi os, at [
periode 1 stiger til 150, [4s felgende udvikling:

t ‘ 0 | Cp s i W C S ! I Y id L
0o | w0 | 72 108 320 | 288 32 140 ] 500 | .64 [ .36
1 } 190 | 72 118 390 | 9288 32 1150 ] 510 ‘.62? .373
2 | 1876 | 76 11,6 | 3264 | 288 384 | 150 | 514 635 | .365
3| 18084 | 7504 1148 | 328,96 | 2037 352 | 150 | 5188 1 634 | 368
4 | 189,97 | 75,94 114,03 | 332,03 | 296,1 36,0 | 150 | 5220 | .636 | .364
i i ! | | i
. |
. f ! |
g 1' | i ! [ |
] i | |
ol

w | 1o286 1 77,04! 11572 ) 342,85 3086 | 34,20{ 150 | 5357 | .64 | .36
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Indsiettes § udirvkkene for den generelle losning, Gis af (A16) 2, = 0.8 og i, = — 0,4, 0g
al (A18) og (A19) Tas A, = — 33,328 og 4, = — 2,382, og indsicttes i (A.17) (s den gene-
relle losning

Yo = 535,71 — 33,328 - 0,8 — 2,382 - (—0,4)¢.

I eksemplet ovenlor er vierdierne udregnet ved gentagen indsacttelse. Som kontrol indsaltes
{ = 4 i del generelle udlryk:

Yo = 535,71 — 33,328 « 0,8 — 2382 - (0 4)
535,71 — 33,328 - 0,4096 — 2,382 - 0,0256
= 522,0.

Del mest interessanle ved dette eksempel er utvivisoml resultaterne vedrorende lonandelens
udvikling under ekspansions- og kontraktionsbeviegelser. Det md imidlertid fremhieves, at
disse resultaler heror pd den forudsatning, at virksomhederne reagerer umiddellbart som
prisreagenter pd en eftersporgselsendring og forst efler et vist limelag tilpasser sig efter (WY)-
funktionen.

Sdfremt virksomhederne derimod umiddelbart reagerer som miengdercagenter, siledes at
eficrsporgseisiendringer i forste periode opfanges af lagermendringer, og 1 niesle periode giver
sig udlryk i endrel produktion, vil udviklingen nalurligvis blive en anden. Delte lfielde inde-
beerer, al en foroget investeringslyst primart ikke kommer fuldt ud til udtryk, men lorer 1il
en disinveslering i lagre, hvoreflter investeringseftersporgsel og produktion i naste periode
foroges s4 meget mere. Ogsd 1 delte lilfxlde md det dog antages, at lonandelen under en eks-
pansion vil ligge lavere end svarende til W(Y) i den lid, lagernedgangen foregir, idet der vil
viere en fortjeneste forbundel med salg fra lager®. Delle tilfxlde kan nalurligvis analyseres
igennem i detailler efter samme linjer som foran. Her skal borl bemaerkes, at det mid antages,
at tendensen il lavere lonandel end svarende il W(Y) vil veere svagere i delle lilkelde.

Elsempel 2.,
Mens investeringen i eksempel 1 var en funklion al ¥ {indkomsiprincippel), anvendes her

et profilprincip, d.v.s. at investeringen antages at viere en funklion al profilten i den fore-
giende periode. Forudsxlningerne er i ovrigt de samme som i eksempel 1,

Relationerne er sdledes identiske med (A.G) — (A.11), dog ersiattes (A.10) med (A.23).
{A.23) I = ar 4+ b1 Qi-ys

Ved indsiettelse i (A11) Fias
(4.24) Ye=(br + b1y Yooy + bw - (ba—bp —b1) - Yooy + @

idet g = ar & ap + ar + l:b;_ — by — f)';),
I ligeviegistilstanden, hvor ¥y = Yooy = Y, = ¥ fis

(A.25) Y =(be = b)Y + bw- (b —bp—0%)-Y + a.

1. Jir. diskussionen heraf i den forste af disse artikler, Nationalokonomisk Tidsskrift, 1961, 3.—4.
hefie, p. 157, iser fodnote 2,
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Ved losning af (A.25) [is ligevastsverdien Y for nationalindkomsten, som bliver

ﬂ

4,26 Y = e —
L5 d) 1 — be — b — bw - (b — br — b7

e

(1—br) - (1=bw) + (1—=b) * bw — b’s - (1—bw)

Seltes by - (1—bw) = br, ses det, al delte resultat er det samme som ligevaegtsvierdien for
Y i eksempel 1, idel vi nalurligvis har at dI/dY = dIdQ - d3/dY.

Ved den slatiske analyse, hvor man sammenligner ligeveegtstilstande, er det derfor principielt
ligegyldigt, om man anvender indkomstprincippet eller profitprincippet i invesleringsfunk-
tionen. Delte er naturligvis dog kun tilfzeldet, s lenge vi forudsaxlter en entydig sammenhang
mellem ) og Y.

I den dynamiske analyse bliver resultaterne derimod forskellige fra resultaterne i eks-
empel 1. Delte beror simpelthen pd, at Qe ikke er en funktion af ¥, eller Yi-,, men af begge
disse storrelser (jfr. (A.9)). Som det fremgir af eksempel 1, vil @ med de her anvendle forud-
sininger udgore en slorre andel af Y under ekspansionsprocesser end i ligevagtstilstanden
og en mindre andel under kontraktionsprocesser. Da dette vil pdvirke investeringsomfanget,
hvis dette bestemmes ved (A.23), vil udviklingen viere en anden, nir der forudsaeltes et profii-
princip, end nir der forudsaites et indkomstprincip for investeringsomflanget.

Ved subtraktion af (A.25) fra (A.24) fis, idet e = Yi— Y

(A.27) ge = (br + U0) * yemy + bw » (br.— by — b)) * i-a.
Sxltes = A og divideres med A2, fis
(b + W) A —bwe (b —br— b)) =0

og heraf
(A28) Ay, hy = 4-(be + b7 = Vibr + 07) + 4bw - (bn— b — b'D)).

Udtrykkel under kvadratrodslegnel kan antages allid atl viere posilivt. Dette er selvind-
Iysende, hvis by = bp + b'r, men selv hvis dette ikke er tilfeldet, vil udtrykket altid veere
positivi for by > bw, hvilket mi anlages normalt at vaere tilfeldet.?

Systemet vil derfor i delte ehksempel pd en raekke punkter have samme egenskaber som i
eksempel 1: Der il fra et vist punkt veere asymplolisk bevagelse mod ligevaegt (hvis der
findes en slabil ligeviegt), og der vil vaere en lontagerandel, som er lavere end svarende til
W = aw + bw - ¥ under en ckspansion og hejere ved en koniraktion,

Betingelsen for, at ligevaeglen ifl. (A.26) er stabil, er at A, ¢r mindre end ecen.

Sédfremt b — be — b5 = 0, vil dette viere lilfzldet for

1 —br — b7 T l—bp—-b'j_l | 1 — by

br—bg— by’ 6 by — by — b Db —br— b

vil denne betingelse altid vere opfyldt, nir b — be — by = 0, idet bw vil viere en storrelse
mellem 0 og 1.

bw <

1. Smttes bp + by = by bliver udtrykket under kvadratrodstegnet b®, — 4bwb, + 4bwbhy. Delte

udteyk vil veere 0 for &, = 1 - (4bw - !,flrﬁ'r!.ff,H —_ lﬁb;s-bz.). I deute sidste udtryk vil sterrelsen
under kvadratrodstegnet vare negativ for by, = bw, 0g ved hjxlp af en velkendt seining om kva-
dratiske udiryk felger, at b‘f—albwbl'.‘* 4bwby, i s fald altid vil vaere positiv.

14
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Safremt derimod b — br — b7 << 0, vil betingelsen for at systenet er slabill viere, at

I — be— b7
A2 b =
( ) " b — be— by

dv.s. 1— by
bn' = 1= .
bp + 01— by,

og sifremt be 4+ &% < 1, vil denne belingelse altid viere oplvldt, da bw = 0, men hvis
be + b'r = 1, kan svstemet viere ustabill, Dette vil dog kun viere lilfzeldel for rel store vier-
dier af br + b Salremt bw er lig med L, skal siledes be 4 &'r viere storre end 2by, Tor
systemet bliver ustabilt, Men da by ofte vil viere ret lille 1 de tllelde, hvor b7y er stor (Ix. ved
udprivgede bottleneeks), kan ustabile tilstande ingenlunde udelukkes,

Indsietler man by = 6+ {(1—bw) i (A.20) og loser m.h.t, bw, viser det sig, at denne stabili-
lelshelingelse er analog med stabilitelsbelingelsen i eksempel 1.

Uanset at ligeviegtstilstanden og slabilitetsbetingelserne bliver de samme i de to cksempler,
er den dynamiske udvikling af de to systemer som naevnl ikke den samme,

Den fuldstiendige losning til (A.24) er

(A.30) Ye=Y + Ayr dgt + Ape At

som i formen er idenlisk med (A.17), men lambdaerne har andre vardier, bestemt ved
(A.28), og udtrykkene for 4, og 4, er ligeledes i formen identisk med (A.18) og {A.19), men
de lambdaer, der indgdr, er bestemt ved (A.28).

Eksemnpel 3.

I eksempel 1 og 2 er modellen diskuteret henholdsvis med indkomsliprincippel og prolil-
princippet som grundlag for investeringsfunktionen. I detle eksempel diskuteres for fuld-
sleendigheds skyld ganske korl acceleralionsprincippel.

Accelerationsprincippet kan 1 en makro-model indfores pd Nere forskellige mider. Som
eksempler kan anfores folgende fire investeringsfunktioner

{(a) fe = ar + b - (Ye— Yeoy)
(b) I = ar + 071 (Yo — Yi-a)
(c) I = ar + b1+ (Co— Ci-y)
(d) I =ar + b5 (Crey — Cray)

hvor C; = € + C} .

Emdvidere kan man naturligvis anvende konlinuert analyse og forudselle, at inveslerings-
omlanget er en funkltion af Y/ df cller d€/dt, hvilket forer frem til differentialligninger (cller
blandede differens- og dilferentialligninger) i stedel Tor differensligninger.

I det folgende diskuteres kun LlGelde Ga), for at fremstillingen ikke skal blive for vover-
skuelig. Men del ma fremheeves, at Hlfelde (Bb)—(d) forer frem il viesentliz andre resultaler.
Forskellen mellem (a) og (b) er i hovedsagen el sporgsmdl om hvilke timelag, man vil operere
med, mens forskellen mellem pia den ene side (a) og (b) og pd den anden side (¢) og (d) er
al mere fundamental karakler. Det er i mere elementere fremstillinger almindeligt at anvende
en investeringsfunktion af formen () som grundlag for diskussion al acceleralionsprincippet.
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Indsiettes § udirvkkene for den generelle losning, Gis af (A16) 2, = 0.8 og i, = — 0,4, 0g
al (A18) og (A19) Tas A, = — 33,328 og 4, = — 2,382, og indsicttes i (A.17) (s den gene-
relle losning

Yo = 535,71 — 33,328 - 0,8 — 2,382 - (—0,4)¢.

I eksemplet ovenlor er vierdierne udregnet ved gentagen indsacttelse. Som kontrol indsaltes
{ = 4 i del generelle udlryk:

Yo = 535,71 — 33,328 « 0,8 — 2382 - (0 4)
535,71 — 33,328 - 0,4096 — 2,382 - 0,0256
= 522,0.

Del mest interessanle ved dette eksempel er utvivisoml resultaterne vedrorende lonandelens
udvikling under ekspansions- og kontraktionsbeviegelser. Det md imidlertid fremhieves, at
disse resultaler heror pd den forudsatning, at virksomhederne reagerer umiddellbart som
prisreagenter pd en eftersporgselsendring og forst efler et vist limelag tilpasser sig efter (WY)-
funktionen.

Sdfremt virksomhederne derimod umiddelbart reagerer som miengdercagenter, siledes at
eficrsporgseisiendringer i forste periode opfanges af lagermendringer, og 1 niesle periode giver
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en disinveslering i lagre, hvoreflter investeringseftersporgsel og produktion i naste periode
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igennem i detailler efter samme linjer som foran. Her skal borl bemaerkes, at det mid antages,
at tendensen il lavere lonandel end svarende il W(Y) vil veere svagere i delle lilkelde.

Elsempel 2.,
Mens investeringen i eksempel 1 var en funklion al ¥ {indkomsiprincippel), anvendes her

et profilprincip, d.v.s. at investeringen antages at viere en funklion al profilten i den fore-
giende periode. Forudsxlningerne er i ovrigt de samme som i eksempel 1,

Relationerne er sdledes identiske med (A.G) — (A.11), dog ersiattes (A.10) med (A.23).
{A.23) I = ar 4+ b1 Qi-ys

Ved indsiettelse i (A11) Fias
(4.24) Ye=(br + b1y Yooy + bw - (ba—bp —b1) - Yooy + @

idet g = ar & ap + ar + l:b;_ — by — f)';),
I ligeviegistilstanden, hvor ¥y = Yooy = Y, = ¥ fis

(A.25) Y =(be = b)Y + bw- (b —bp—0%)-Y + a.

1. Jir. diskussionen heraf i den forste af disse artikler, Nationalokonomisk Tidsskrift, 1961, 3.—4.
hefie, p. 157, iser fodnote 2,
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Ved losning af (A.25) [is ligevastsverdien Y for nationalindkomsten, som bliver

ﬂ

4,26 Y = e —
L5 d) 1 — be — b — bw - (b — br — b7

e
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Seltes by - (1—bw) = br, ses det, al delte resultat er det samme som ligevaegtsvierdien for
Y i eksempel 1, idel vi nalurligvis har at dI/dY = dIdQ - d3/dY.
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Imnidlertid er der ingen grund il at tro, at investeringsomflanget alene skulle vare bestemt af
den il forbrugsgodeproduktionen nodvendige kapacitel, ogsd »investment for further invest-
mente kan viere bestemt ved accelerationsprincippet. Dette gielder vel ikke mindst for den
nodvendige kapacitet Ll produktion af den del af investeringen, der bestir i lageropbygning,
hvor der i hvert fald vanskeligt kan ses nogen grund til at anvende (c).

Sifremt man imidlertid forudsetier, at aceelerationsprincippetl Lun gelder for lagerdannel-
sen, men ikke for de [asle investeringer (hvilkel har nogen stotte i de empiriske undersogelser
af accelerationsprineippel}, kan der viere mere rimelighed i al anvende en investeringsfunk-
tion af formen (c). I si fald mille det dog nok foretramkkes at anvende en makro-investerings-
funktion, hvor en del af investeringerne (iscer lageriendringer) er bestemt ved accelerations-
princippet, mens en del er bestemt ved indkomst- eller profitprincippet, altsa fx. al formen

(e) = ar+ b1 Qeey + 01+ (Ce-y)

eller

() It = ar + by - Yeoy + b - (Yiy — Yiyg)
=ar+ (I + by Yoo — 0% Yeoy.

Uansel at disse ndformninger for flere formdl synes de mest tilfredsstillende, skal § det fol-
gende kun diskuteres et system, hvori anvendes en investeringsfunktion af formen (a), altsd
¢t rent aceelerationsprineip.

Systemets adlicrdsrelationer er fortsat identiske med (A.6)—(A.11), idet dog (A.10) erslaltes
med (A.31)

(A.31) I =ar + 0% - (Vi — Ypy).

Ved indsmeitelse i (A11) fis
(A32) Yi=a+bu-bw Yig +br- Yoy —be-bw- Yy + 0"~ Ye—b" - Yoy

hvor @ = ar. + ar + ar + aw - (b — be). _
Ligevieglsvierdien fis ved al selle ¥ = Yoy = Viey = ¥, 0g vi fir

(A.33) Y=a-+bo bw'Y +bp Y —brpobw Y 4+ b ¥ b4y Y
og heraf

(4.39) Y

a
T 1 —be-bw—br- (1 —bw)

Det fremgir af (A.34), at der i ligeviegtstilstanden ikke findes »inducerets investering (6"
optricder ikke), hvilkel miske kan siges al implicere, at en ligevaegtstilstand i en model med
accelerationsprineip md viere en depressionstilstand (selv om ogsd andre lortolkninger er
mulige, fx. at ar + ar + ar ved hjeelp af den okonomiske politik — finans- og kreditpolitik —
holdes si haj, at der bliver ligeviegt ved hoj beskeftigelse ogsd uden induceret investering).

Delte er imidlertid blotl en konsckvens af, al accelerationsprincippel er et dynamisk feno-
men, som e¢x definilione ikke kan oplrede i en stationer ligeviegtstilstand,

Ved den dynamiske analyse gir vi frem pi samme méide som i de lidligere eksempler, idet
vi sublraherer (A.33) [ra (A.32) og fir

(.'a35} o = be « bw - Hewg — be - bw - i-g =+ fre - He—y + ﬁ"": d (tj: —_ LF!—:}

19*
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cller skrevet pa en anden midde
(1 =00 - yo — (br — ﬁ”}} -y — bw (b — be) - gp-e = 0.
Sweltes gy = A og divideres med At-3, [is

(1 — by 32— (bp —b") * A— b (b — bse) = 0
og heraf

» o be B Ve BDE L Abw - (1 D - (b be)
(A.36) Fiy hs = i - \oe T

Da vi forudsetter b = be, bliver udtrykket under kvadratrodstegnet allid positivt for
by < 1.
Safremt b"r < 1, bliver endvidere betingelsen for, at den dominerende rod, 2,, er mindre
end 1, at
1—10
(A.37) b u

W h-r;_—_l‘?}'

hvilket allid kan antages opfyldt, idet bw er mindre end 1.

I dette tilfelde fas allsd asymplotisk beviegelse mod ligevaeglstilstanden, som er bestemt
ved (AL34).

Den generelle losning bliver

(A.38) Yo=Y + A - 1t + do - Lo,

hvor ¥ er bestemt ved {A.34), 2, og &, ved (A.36) og 4, og 4, ved udtryk, som i formen er
identisk med de tidligere udledte.

Safreml 8" (acceleratoren) er storre end 1, kan man fi asymplotisk beviegelse imod lige-
viegt, dempede svingninger, regelimiessige svingninger eller cksplosive svingninger, all efter
hvilke veerdier man forudswetter for 877, by, br 0g bw. Den mere udforlige analyse herafl skal
imidlertid ikke gennemfores.!

Ogsd i detle eksempel gielder del, al med de anvendle forudsaelninger er lonandelen under
en ekspansion lavere og under en kontraktion hejere end svarende til W = aw + bw -+ Y.

Afsluttende bemerkninger,

De her diskuterede eksempler kan naturligvis modificeres og udvides pa Hlere mider. 5i-
fremt man ensker al anvende modellen som konjunklurmodel, kan man siledes benke sig
flere muligheder, T alle tre eksempler kan man Ix. lenke sig indfort reinvesteringerne eks-
plicil {ekkoprincippel), hvorved alle tre eksempler vil kunne give cykliske svingninger, Delle
giver dog ikke nogen tilfredsstillende konjunklurmodel.

Mens acceleralionsmodellen sd at sige har indbyzgede konjunktursvingninger (hvis accelera-
loren er lilstrckkelig stor), giver indkomst- og profitmodellen ikke konjunktursvingninger.
De kan imidlertid udbygges til konjunkturmaodeller ved at man indforer et »lofte, fx. i form
af okonomisk-poliliske reaklioner, nir fuld beskaeftigelse nas, hvilket tenkes at ske for lige-

1. Jr. R. G. . Allen: Mathematical Eeonomics, p. 187 IL og PP, A. Samuelson: Interactions he-
tween the Muliiplier Analysis and the Principle of Acceleration, Review of Feonomic Statistics,
vol, 21, 1939,
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vagistilstanden ifl. modellen. Tilsvarende kan indfores el »gulve (fx. el minimum for, hvor
langt investeringerne kan falde), og reinvesieringerne kan indferes som forklaring pd, at
man kommer op fra gulvet igen. En anden mulighed er al indfore ikke-linesre funktioner,

Alt dette er naturligvis velkendt, men ved anvendelse pd denne model er der mulighed for
at analysere konsckvenserne for indkomstfordelingens udvikling over konjunkiurerne under
forskellige forudsxininger, og endvidere for analyse af, hvorledes disse mndringer i ind-
komstfordelingen pivirker ekspansions- og kontraklionsprocesserne.

Som antydel i selve arliklen kan modellen ogsd taenkes anvendt pd inflationsproblemer. Og
i en arl »magnificent dynamics« kan modellen tienkes anvendt pd vakstproblemer.
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plicil {ekkoprincippel), hvorved alle tre eksempler vil kunne give cykliske svingninger, Delle
giver dog ikke nogen tilfredsstillende konjunklurmodel.

Mens acceleralionsmodellen sd at sige har indbyzgede konjunktursvingninger (hvis accelera-
loren er lilstrckkelig stor), giver indkomst- og profitmodellen ikke konjunktursvingninger.
De kan imidlertid udbygges til konjunkturmaodeller ved at man indforer et »lofte, fx. i form
af okonomisk-poliliske reaklioner, nir fuld beskaeftigelse nas, hvilket tenkes at ske for lige-
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