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R.G.D.Allen : Mathematical Economics. Mac-
millan, London 1956, XVI+ 768 s. Pris 63 s.

1. 1 1938 pjorde professor R. G, D, Allen
vort fag den store tjeneste at udsende Ma-
themalical Analysis for Eeconomists, den
farste egentlige lmrebog | matematik skre-
vet specielt for ekonomer. Dden er blevet
genopirykt gang pd gang og kan for s vidt
leses med lige stort udbytte den dag i dag
— matematik »formeldess jo ikke - men den
er farst og fremmest en lierchog i alminde-
lig differentialregning, og den raske udvik-
ling der er sket indenfor den shonomiske
videnskab i de forlebne 20 dr har § meget
haj grad varet praeget av at man ogsh har
taget andre matematiske redskaber i brug.
Man behaver kun at nevne sidanne omri-
der som moderne makrodynamik og kon-
junkturteori, hvor man ikke kommer nogen
verne uiden kendskab til differens- og diffe-
rentialligninger og komplekse tal, eller in-
put-output-analysen og andre linezre mo-
deller, der kreever matrixalgebra for at kun-
ne hindteres.

Der savnedes altsd enten en fortsmitelse
av 1938-bogen eller en ny, sterkt udvidet
udgave hvor disse omrider var taget med.
Professor Allen har sikkert ogsd tidligere
syslet med tanken herom; men i stedet har
han nu walgt at udsende det foreliggende
keempeverk pi henved 800 sider, der har
til hovedformil at gi en fremstilling av
alt det nye der er sket indenfor matematisk
pkonomi i de sidste 20 Ar. Mathematical
Economics er altsd ikhke, som 1938-bogen,
en lerebog i matematik med slonomiske
cksempler; den er i hovedsagen en antolo-
gisk fremstilling av dele av den shonemiske
teari, hvor matematikken kun er et hjwlpe-
middel, Men i tilgift har vi alligevel ogsi
fict det laenge enskede supplement til 1938-
hogen, idet 6 av hogens 20 kapitler = kap.
4-6 om komplekse tal, differens- og diffe-
rentialligninger, og kap. 12-14 om linear
algebra, tilsammen ca, 200 sider — gir en
rent matematisk fremstilling av disse em-
ner. De piageldende kapitler, der er anhragt
mellem bogens segentliges kapitler, burde

vel nok ha veeret placeret sidst i bogen som
et matematisk appendix, eller de kunne —
hvad der méske havde varet endnu mere
naturligt — ha soeret skilt fra og wdsendt
som et fortswettelseshind il Mathemoalical
Analysis for Eronomisfs. lovedsagen eor
imidlertid at vi har fiet dem, Alene for
disse brillante kapitlers skyld wvil Allen’s
nye bog finde en selvlfolgelig plads i enhver
pkonoms hindbibliotek wved siden av wver-
ket fra 1938,

Men storst interesse knyller der sig na-
turligvis il de alkonomiske avsnit, der ud-
gar hovedparten av bogen. Her mé  det
straks slis fast, at bogen ikke er og ikke
gir sig ud for at vaere en lerehog i skono-
metri; den indeholder intet om anvendelse
av statistishe metoder pd ehonomiske mao-
Det skal imidlertid ikke bebrejdes
forf. — matematisk formulering av maodel-

deller,

lerne er jo en forudsetning for at der over-
hovedet kan blive tale om statistisk verifi-
kation. og med den hurtige udvikling av
ghonometrien i de sidste 20 dr er der, som
det siges i forordel, ssome risk that the
necessary development of cconomic theory,
formulated in a way which makes econo-
metric sense to the statistician, will lag
hehind rather seriouslye. Der er al mulig
grund til at vere professor Allen taknem-
melig for at han har skrevet netop denne
hog, en opgave som han har haft ganske
swrlige forudsetninger for at kunne lase.

2, Som indledning til en relkhke kapitler
om makrodynamik og konjunkturteori gir
bogens kap., 1 en udferlig fremstilling av
forskellige dynamiske maodeller for et en-
kelt marked, bide periodemodeller (med
udgangspunkt i den vanlige spindelsvavs-
maodel) of skontinuertes modeller hvor ti-
den indgir som en kontinuert variabel. Den
meget grundige redegerelse der gives for
disse modellers opbygning og mekanik cor
sire nyttiz som en generel introduktion til
akonomisk dynamik, ceftersom de vasent-
lige track gér igen ogsd 1 mere komplicerede
dynamiske modeller. Tkke mindst interes-
sant er den indgiede behandling av for-
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holdet mellem ex anle og ex post variable
i forlsbhsmodeller. Det forekommer dog som
om forf. trekker et unedigt principielt skel
mellem pd den ene side modeller av spin-
delvevstypen, hvor den drivende kraft er
en diskrepans mellem forventet og realise-
ret pris, og pd den anden side lagermodel-
ler hvor det ¢r utilsigtede lagerforandrin-
goer der satter et forleb i gang. Allen be-
skriver disse to tilfzlde som en »ligevagts-«
ctr. en »uligevaegismodels, med den begrun-
delse at szlgerne i det ferste tilfxlde getter
rigtigt og sxtter den pris der sikrer avsct-
ning av hele udbudet, medens de i lagermo-
dellen kan gmtte forkert m.h.t, hvilken pris
der gir ligeveegt i denne forstand. Det fore-
koemmer mere relevant at sige, at selgernes
handlingsparameter i spindelsveevsmodellen
er mengden, medens de i den anden model
bruger prisen som handlingsparameter og
folgelig ikke kan wvare sikre pd at fi avsat
hele produktionen i perioden; de to maodel-
typer er forsdvidt symmetriske m.ht.
mangde og pris. (Jfr. her Marshall's etr.
Walras' stabilitetsbetingelser, der er be-
handlet i et senere avsmit). Det wville iav-
rigt ha varet nyttigt om forf. havde gjort
lidt mere ud av de institutionelle faktorer
{markedstyper mv.) der ligger bag de for-
skellige modeller der er behandlet; frem-
stillingen er nok en kende for formalistisk.
- Kapitlet slutter med et avsnit om forskel-
lige typer av lags i dynamiske modeller.
Desveerre er dette avsnit lovlig koncenlreret;
det ville f.cks. ha lettet leserens intuition
om et kontinuert exponentielt lag og en
simpel efterslebning {den vanlige type time
lag i enkle dynamiske modeller) havde ve-
ret fremstillet som modsatte greensetilfxlde
av et geometrisk fordelt lag. Man mé habe
at dette vigtige avsnit blir omarbejdet i ¢cn
eventuel ny udgave.

Kap. 2 gir en fremstilling av multiplieren
og av forholdet mellem Keynes og klassi-
kerne; bide statiske og dynamiske model-
ler er gennemgéet. Det falgende kapitel be-
handler accelerationseffekten og i forbin-
delse hermed Harrod-Domar's vakstmodel
og multiplier-accelerator-modellerne, Frem-
stillingen er klar og instruktiv, men nogle
detaljer kan selvislgelig altid kritiseres.
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Nar det f.eks. siges p. 33 at indkomsten ikke
kan wveere nogen planlagt storrelse men al-
tid er en forventningsparameter, havde det
vaeret nmrliggende at tilfeje at produkiio-
nens storrelse 1 hvert fald kan vare gen-
stand for planlagning og i visse modeller
optreder som handlingsparameter; i denne
forbindelse undrer man sig osd over, at
den model som angives at vere den dyna-
miske udgave av den simple multiplier-mo-
del {(pp. 431.) forudsmiter at investerings-
planer og ikke produktionsplaner blir rea-
liseret = hvordan er dette muligt ndr inve-
stering ex post er deflineret som inkluderede
lagerforandringer?

Man kan ogsd kritisere at forfatteren uden
videre identificerer konstantleddet i kon-
sumtionsfunktionen med den autonome
(ikke av indkomsten inducerede) kompo-
nent i forbruget, Side 62 ville det ha veeret
nyttigt om accelerationsformlen var hlevet
udledt explicit av den tilgrundliggende re-
lation mellem produktion og kapitalbe-
stand; og hvorfor er Frisch’s vigtige artikel
i Journal of Political Economy 1931 ikke
med blandt litteraturhenvisningerne? Side
68 f. undrer man sig lidt over at Harrod-
Domar-modellen betegnes som »not really
dynamic at alle, med den begrundelse at
den ikke har nogen lags. Endelig ville det
nok ha letlel forstdelsen av nogle av de
gennemghende periodemodeller, om deres
struktur havde wveret illustrerei ved de
kendte pileskemaer 4 la Trinbergen.

Kapitlerne 4-6 gir en fremstilling av
komplekse tal og deres anvendelse i sving-
ningsteorien, og av linexre differential- og
differcnsligninger. Disse kapitler er aldeles
bleendende skrevet; det kan slet ikke gores
bedre. Kun synes det som om analogien
mellem vektorer og komplekse tal er drevet
lidt for vidt; den definition der indferes ph
multiplikation av kemplekse tal svarer ikke
til nogen av de to kendte regler for vektor-
multiplikation (det indre produkt og det
vektorielle prodult), og det er derfor en
smule vildledende nir det siges (p. 98) om
de indforte regneregler at »when expressed
in terms of vectors they are at least intel-
ligible to those familiar whit simple
applicd mathematics (e.g. mechanics)«.
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Side 117 oplraeder der ogsi to forskellige
definitioner av perioden og fasen i sving-
ninger.

I de felgende kapitler blir triden fra kap.
3 taget op igen med en rekle konjunktur-
madeller, med udgangspunkt i den simple
multiplicr-accelerator model, og i kap. 9 be-
handles den &dbenbart meget frugtbare ana-
logi mellem skonomiske modeller og elek-
triske kredslebsmodeller, baseret hla. pé
Tustin's bog fra 1953. En rakke av de tid-
ligere gennemghede dynamiske makromo-
deller av mulliplier-acceleralor typen blir
stillet op i dette skema. Det interessante her
er at analogien i et vist omfang kan ud-
strakkes til de metoder hvorved systemet
holdes under kontrol (f.eks. dempning av
svingningerne) ; dette Abner muligheder for
analog anvendelse av servoteknikkens prin-
cipper og metoder til skonomisk stabilise-
ringspolitik.

Herefter, i kap. 10, kommer Allen ind pa
totale ligevagtsmodeller & la Walras., Sta-
bilitetsproblemet omtales, og isar speargs-
méilet om produktionsfunktioncernes form
fir en grundig behandling hvor den line-
ere produktionsmodels fordele og ulemper
diskuteres. Dette forer lige ind i input-out-
put modellerne (kap. 11). Den matematik
der er nadvendig til at tumle sddanne line-
mre modeller er fremstillet i kap. 12-14 {om
vektor- og matrixalgebra), hvortil knytter
sig et kapitel om spilteori og et om teorien
for linezr programmering. Desvarre er det-
te sidstnmvnte kapitel (18) nmppe helt vel-
Iykket ud fra et pedagogisk synspunkt, en
fejl som det deler med de fleste andre
fremstillinger av linemr programmering.
Den fundamentale setning som det hele er
baseret pi kan udledes ved ganske simple
hjmlpemidler (som wvist f.eks. av Dawvid
(Gale i Nordisk Tidsskrift for Teknisk Oko-
nomi 1954); for en matematiker er det vel
naturligt at ta udgangspunkt i teorien for
konvekse smt, men ndr man skriver for
ekonomer, er det nok lidt av en omvej. Den
vhefwestede leser kommer let til at fare
vild i konvekse polvedre, lasningsrum og
andre markelige begreber. Erfaringsmas-
sigt er der ogsd betydelige paedagogiske for-
dele forbundet med at forklare simplex-
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tavlerne som slet og ret en kondenseret
méde at skrive de linemre ligninger pi, i
stedet for at sige at de uwditrykker koeffi-
cientmatricen som en linemr funktion av
basisvektorerne. Det hele er jo i virkelig-
heden meget enklere end man fir indiryk
av ved at lmse prof., Allen’s fremstilling;
i modsatning il hvad der siges p, 549, er
der ikke noget som helst kompliceret ved
simplex-metoden. Selv dualitetssatiningen
er meget let at bevise ved hjalp av simpel
matrixalgebra, uwden at man behover ta
spiltcorien til hjxlp som forf. ger.

Derimod er de ekonomiske anvendelser
av lincer programmering — Leontief-mo-
deller med substitution, Koopmanns® effi-
ciens-analyse og mikro-produktionsteorien
- ypperligt fremstillet i kap. 17 og 18, om-
end det nok hkunne ha wveaeret trukket lidt
kraftigere op at efficient allokering av
ressourcer kun er et skridt pd vejen til op-
timal allokering (jfr. f.eks. p. 586, hvor
man narmest {ir indlryk av at det er det
samine).

De to sidst kapitler gir en oversigt over
de nveste resultater m.h.t. mulighederne av
at mile nyite (kap. 19) og en fremstilling
av aggregeringsbroblemet, vasentligh base-
ret pd Theil's bog.

3. Disse mange kritiske bemsrkninger
som alle vedrerer detailler bar ikke tilslare
at s»Mathematical Economicse er et stor-
vaerk, en himlens gave til alle der besksf-
tiger sig med skonometri of matematisk
ekonomi. Alene det at vi nu har flet en
samlet fremstilling av de nye ting som er
kommet frem i de sidste 20 ir gor Allen’s
bog helt uundvarlig. Skent den ikke kan
hetegnes som et systemvezerk i egentlig for-
stand = den dekker ikke hele den skono-
miske teori, men kun »certain economic
theories of present inlerest, developed in
mathematieal terms by Anglo-American
ceonomistse — er den fortrinligt egnet som
grundlag for videregdende undervisning i
maoderne teori, med streg under videregh-
ende; fremstillingen er som helhed av me-
get hej kvalitet ogsi 1 pmdagogisk hense-
ende (ikke mindst er det en god idé at illu-
strere samtlige avsnit med nytiige svelses-
cksempler), men alligevel er det em van-
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skelig bog at l®se. Det kan nu engang ikke
vare anderledes, vi skal jo fremad, og der
er un=zgtelig sket noget indenfor vort fag
i de sidste artier. Allen's bog er en udfor-
dring til wverbalekonomerne: skriv denne
bog om i ord og vi skal ta hatten av for jer!
Sven Nane.”

Jan Tinbergen: Selected Papers, ed. by L. H.
Klaassen, L. M. Koyek & H. J. Witleveen,
North-Holland Publishing Company, Amster-
dam 1959. 318 sider. Pris 30 FlL.

sTwenty-five wvears have clapsed since
Professor Tinbergen was first appointed
Professor at the Netherlands Schoal of
Fconomies at Itotterdam and this fact of-
fered the editors an opportunity te align
the papers to show the development of Tin-
bergen's seientific activities over a long
period of years«, Sdledes forklarer de tre
udgivere af avennavnte bog baggrunden for,
at man nu udsender 13 af Tinbergens ar-
tikler i engelsk udgave.

I ot wellykket forseg pd at dokke en
vaesentlig del af de omrider, som Tinbergen
har beskafltiget sig med, har uwdgiverne
valgt arhejder om (1) konjunkturteori og
-politik, (2) wudenrigshandelens teori og
politik, (3) akonomisk vakst, (4) indkomst-
fordalingen of (5) skonomiske systemer.

ad (1): Konjunkturer., Man har her, man
fristes til at sige naturligvis, valgt at he-
gynde med artiklen fra Weltwirischeff-
Iiches Archiv, 1931, om »Schiffhauzylkiluse,
Denne artikel betegner vel Tinbergens gen-
nembrud pi det internationale plan. Ved
den konkrete pivisning af, hvorledes para-
melrenes slerrelse afger bevaegelsernes ka-
rakler kom her nogel nyt ind i skonomicn.
- Den efterfolgende artikel fra Nordish
Tidsskrift for teknisk @konomi 1944, »Ty-
pes  of Business-Cyele
Movementse, er kendt og behever ikke om-
tale. Derimod er den derpd felgende artikel,
+An Economic Policy for 19362, en over-
smttelse af et hidtil alene i Holland offent-
liggjort arbejde. Arliklen vil sidledes vare
ny for de fleste lwesere. Med den netop for
Tinbergen karakteristiske blanding af teori

Equilibrium and

* Fuldmagtig i Boligministeriet.
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og empiri aphygges her en makromodel for
Holland. Afstanden fra denne model til de
senere af »Centraal Planbureaus offentlig-
gjorte modeller er forbloffende lille. (Ozsi
derved, at symbolikken er tung at loore
Selv i relation til en si festlig anledning
mé det vamre tilladt at anke over Tinber-
gen's symboler). Man noterer, at det ikke
er korreki, ndr man plejer at sige, at med
Tinhergen's arhbejde for Folkeforbundet i
1939 (4 Method and its Application to
Investment Activity), si man for ferste
gang en  egentliz ekonometrisk makro-
model. En sidan findes allerede i 1936,
og tilmed indecholder 1936-modellen en rak-
ke al de sammenhionge, som man ellers
regner med daterer sig cfter General Thea-
. — Ogsh den nmste artikel, »Lag Cycles
and Life Cyclese, som er fra 1938 har hidtil
kun vemret tilgengelig pd hollandsk. =Lag
Cxclese er konjunkturbevaegelser, som »for-
klarese wved wvisse Lkortvarige lags, [ ex.
mellem profitstigning og investering, »Life
Cyelese pd den anden side er bevigelser
som w»forklarese ved lange lags, f.eks. mel-
lem investering og reinvestering. Tinbergen
viser nu, at de to typer af lag kan give
svingninger af samme lngde. Nir konjunk-
turheviegelsen »forklaress ved de korte lags
finder man imidlertid, at periodelngden
endres sterkt selv ved smi modringer i
parametrene, mens bevmgelser, som kan
henfores til lange lags, er meget mere ulosl-
somme overfor strukturelle mndringer, 5i
vidt det er anmelderen bekendt, har disse
forhold og deres konsekvens for kenjunk-
turpolitikken ikke wmret dreftet hverken
fer eller siden. — Den sidste artikel i dette
afsnit hedder sTonnage and Freighte, Ar-
tiklen er fra 1934 og giver med smuk for-
ening af teori og empiri en analyse af
fragtraternes bevaegelse for den ferste ver-
denskrig,

ad (2): Udenrigshandel, 1 dette afsnit
er fire artikler som her kun skal omtales
kort. Den ferste artikel er fra Meiroecono-
mica, 1949, og hedder »The Equalization of

Factor Prices Between Freetrade Areass.
Denne artikel hehandler problemet om
faklorprisernes udligning ved handel.

Den belegner en uddybning af Samuelson’s



