Matematikdidaktik
— nordiskt samarbete
1 historisk belysning

Bengt Johansson

| denna artikel ges en &versiktlig beskrivning av hur nordiskt samarbete i ma-
tematikamnets didaktik vaxt fram, speciellt under de senaste 30 aren. Samarbetet
har utvecklats vid matematikl&rarméten och i samband med det omfattande in-
ternationella reformarbete som startade kring 1960. Tidskrifter om matematik och
matematikundervisning har haft en sarkilt viktig roll i denna utveckling. Efter en
nedgang under 1970-talet och borjan av 80-talet har det nordiska samarbetet ater
boérjat véxa i styrka. Senaste exemplen pa detta ar denna tidskrift och ett allt inten-
sivare samarbete mellan forskare och lararutbildare i matematikdmnets didaktik.

Fran utbildning for ett fatal till en skola for alla

Redan under rendssansen fanns det pa ménga platser i Europa en
relativt vél fungerande utbildning i tillimpad aritmetik och geometri
for den som hade mojlighet att studera. Den forsta tryckta rdkneldran
utkom tex i Italien redan 1478 och i Venedig gavs den forsta tryckta
upplagan av Euklides Elementa ut 1482 (Swetz, 1987). Men det var
forst i mitten av 1500-talet som vi i Norden fick till stind en motsva-
rande utbildning av nimnvird omfattning (Hollander, 1884; Lindroth,
1975). Det var ocksa da vi fick de forsta tryckta riakneldrorna pa nor-
diska sprak (Hultman, 1868; Dahlin, 1875; Dahlbo, 1897; Larsen,
1952). De forsta larobockerna i decimaltalsrikning och algebra pa
svenska trycktes i mitten av 1600-talet. De nordbor som tidigt stude-
rade matematik var i de flesta fall hinvisade till arbeten pa latin och
reste ofta ut i Europa pa omfattande studieresor till olika universitet
och ldrositen, framst till Tyskland men ocksa till Frankrike, Italien
och England.

Under 1600-talet och borjan av 1700-talet utvecklades matematik-
undervisningen 1 Norden vid fler och fler nya lidroverk, gymnasier
och universitet som en del av ett kulturellt uppbyggnadsarbete utan
motstycke i de nordiska lindernas historia. Kunskaper om matemati-

Bengt Johansson &r lektor i matematikdmnets didaktik vid Avdelningen for
matematik, Institutionen fér &mnesdidaktik, Géteborgs universitet, Sverige.

Nordisk matematikkdidaktikk Vol 1, nr 1, 55- 61

55



Bengt Johansson

56

kens fantastiska utveckling nadde allt snabbare véra universitet. Den
pedagogiska debatten och det pedagogiska experimenterandet under
upplysningstiden ledde till att kvaliteten pa utbildningen forbéttrades.
Under 1700-talet och borjan av 1800-talet framtréder ocksa de forsta
matematikerna i Norden som kunde mita sig med de frimsta i Europa
(Lindroth, 1975; Bekken, 1992).

Med borjan 1 1800-talets forsta del blev grundlidggande utbildning
successivt obligatorisk for alla medborgare 1 Norden. I ldroplanerna
for de nya folkskolorna bestod matematik@mnet av rikning och geo-
metri. Under 1800-talets andra hélft publicerades de forsta storre
arbetena i matematikmetodik i Norden — en naturlig f6ljd av den
nya och stora utmaningen att forsoka lidra alla medborgare grund-
laggande matematik. I denna litteratur finner vi nagra av rotterna
till matematikédmnets didaktik som kunskapsomrade (Johansson &
Wistedt, 1991). Under denna tid utvecklas ocksa den forsta egentliga
lararutbildningen.

Matematiklirarmoten

Nordiskt samarbete och erfarenhetsutbyte kring folkskolans mate-
matikundervisning véxte sakta fram under 1800-talets andra hilft,
mycket tack vare foreldsningar och diskussioner vid de allmédnna
nordiska ldrarmotena. Speciella méten for matematikldrare borjade
organiseras betydligt senare. I Sverige bildades t ex Foreningarna
for matematisk-naturvetenskaplig undervisning (FMNU — senare
LMFK) 1933. Pa foreningarnas arsmoten fanns ofta deltagare fran
ovriga nordiska lander. Ett mera organiserat samarbete mellan ldrare
i matematik i Norden startade forst pa 1950-talet — om man undantar
de skandinaviska matematikerkongresserna som startade redan 1909.
Den forsta nordiska kongressen for matematik-, fysik- och kemilérare
dgde rum den 7-10 augusti 1951 i Abo (Lindholm, 1991). De har
sedan dess arrangerats regelbundet vart 3:e ar. Den 15:e nordiska
LMFK-kongressen dgde nyligen rum 1 Aarhus 1 Danmark, den 27-
31 juli 1993.

Ett utvecklat samarbete

Nir det offentliga utbildningsvédsendet successivt byggdes ut un-
der mellankrigstiden och under tiden efter andra vérldskriget kom
samarbete kring matematikdidaktiska fragor till stind mellan flera
pedagogikforskare i Norden. Studierna gillde bl a elevernas riknefir-
digheter och hiingde samman med det stora intresset for skolmognad,
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begavning, differentiering, betyg och urval till hogre utbildning (se t
ex @stlyngen, 1944; Meyer et al, 1951). Det kom att drgja till 1960
innan vi fick ett samnordiskt utvecklingsarbete 1 matematikdidak-
tik av ndgon storre omfattning. Men da blev det ocksa desto storre!
Impulsen kom fran den beromda OEEC-konferensen New thinking
in school mathematics 1959 pa Royaumont utanfor Paris dir repre-
sentanter fran de nordiska ldnderna deltog.

Samarbetet kom framst att gédlla mal- och metodfragor och en omfat-
tande utveckling och utprovning av elev- och lirartexter. Det berorde
matematikdmnet i hela det offentliga skolvisendet och var som mest
intensivt under de forsta 5-6 aren men pagick i olika former och med
delvis fordndrad mélsittning under storre delen av 70-talet. Arbetet
utfordes i huvudsak inom ramen for Nordiska radet och Sekretariatet
for nordiskt kulturellt samarbete — forst i form av Nordiska kom-
mittén for modernisering av matematikundervisningen (NKMM),
didrefter i Matematikundervisningens nordiska kommitté (MUNK)
och slutligen med hjélp av sakkunniga och olika refererens- och ar-
betsgrupper. (Nordisk utredningsserie 1967:9; Mellin-Olsen, 1970;
Nordisk utredningsserie 1971:2; Nordisk utredningsserie 1973:17;
Gjone, 1985). Denna intensiva fas av nordiskt samarbete avslutades
1977-78 (Nordisk utredningsserie 1977:20; Ndmnaren Temanum-
mer: Individualisering av matematikundervisningen, 1978). Aven
inom det svenska IMU-projektet utvecklades ett nira samarbete Gver
nationsgrianserna vilket s sméaningom fick stora konsekvenser pa
laromedelssidan (Larsson, 1973).

For att forsoka hélla liv i det nordiska samarbetet nér det successivt
avtog under 70-talet anordnades pa danskt och svenskt initiativ en
nordisk konferens om matematikundervisning i Kungilv 1975. Den
har sedan upprepats med jamna mellanrum. Den 6:e i ordningen,
Nordisk konferens om matematikdidaktik, h6lls nyligen i Abo i Fin-
land, den 9-12 augusti 1993. Fran och med den tredje konferensen,
som dgde rum i Island 1983, fick arrangdrerna inte som tidigare stod
fran Sekretariatet for nordiskt kulturellt samarbete (Kristjansdottir,
1983). Konferenserna har sedan dess arrangerats helt pa initiativ fran
enskilda matematikdidaktiker.

Tidskrifter om matematik och matematikundervisning

Tidskrifter som behandlade den elementira matematiken och till-
horande undervisningsfragor grundades tidigt i Norden. Den dan-
ska Matematisk Tidsskrift kom redan 1859, de svenska Tidskrift for
Matematik och Fysik, 1868 och Tidskrift for elementdir Matematik,
Fysik och Kemi - Elementa, 1917, den norska Norsk Matematisk Tid-
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skrift, 1919 samt de finska Matemaattisten Aineiden Aikakauskirja,
1936 och Arkhimedes, 1949. Ingen av dessa var emellertid nagon
samnordisk tidskrift. Efter beslut i de nationella foreningarna for
matematik och matematikundervisning i Norden grundades 1953 tva
nya samnordiska tidskrifter i matematik, Mathematica Scandinavica
for vetenskapliga arbeten i matematik och Nordisk Matematisk Tid-
skrift for elementédr matematik och tillhdrande undervisningsfragor.
Samtidigt upphorde de ovan nimnda danska (som bytte namn ett
flertal ganger) och norska tidskrifterna. Den svenska tidskriften fran
1868 upphorde redan 1874. Ovriga tidskrifter ges fortfarande ut.

De senaste 20 aren har flera nya tidskrifter startats i Norden. Mal-
gruppen dr i forsta hand ldrare och ldrarutbildare i matematik: Den
danska Matematik (1973 -), den svenska Ndmnaren (1974 -), den
finska Dimensio (1986 -) (en fortséttning pa Matemaattisten Ainedei-
den Aikakauskirja), den norska Tangenten (1990 -) och helt nyligen
den isldndska Flatar mal (1993-). Dessa tidskrifter dr inte uttalat
samnordiska men speciellt Ndmnaren och Tangenten innehaller ofta
flera bidrag och ibland hela temanummer om nordisk skolmatematik
(se t ex Ndmnaren Arg 10, nr 2, Tema: Nordiska bilder).

For forskningen i matematik i Norden betydde grundandet av tid-
skriften Acta Mathematica 1882 nya mojligheter till samarbete och
utveckling. I detta sammanhang vill jag ocksa nimna Bibliotheca
Mathematica, det bibliografiska appendix till Acta Mathematica som
Gustaf Hjalmar Enestrom grundade 1884. Appendixet blev 1887
en fristaende tidskrift och kom att utges i sammanlagt 30 volymer
(Hagstroem, 1953). Den behandlade matematikens kulturhistoria
och det matematiska tinkandets utveckling. Intresset for Enestroms
tidskrift var dock mycket svagt i Norden och han fick mycket lite stod
i sina forsok att infora matematikens kulturhistoria i universitetens
grundkurser 1 matematik.

De manga larartidningar som kommit ut i vara nordiska lander se-
dan andra halvan av 1800-talet har sékert ocksa spelat en viktig roll for
matematikundervisningens utveckling i Norden. Vid en genomgang
som jag gjort av svenska ldrartidningar fran 1881 och framét fann jag
drygt 3000 artiklar och notiser om matematikundervisning!

Nytt liv i det nordiska samarbetet

Med hjélp av aktiviteter som t ex de svenska matematikbienna-
lerna har kontakterna mellan larare, lararutbildare och didaktiker i
matematik 1 Norden Okat igen under 80-talet. Samtidigt deltar fler
och fler matematikdidaktiker allt flitigare i ett vidare internationellt
samarbete.
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Under de allra senaste aren har ocksa kontakterna stirkts mel-
lan nordiska forskare och forskarstuderande i matematikdmnets
didaktik. Detta har skett parallellt med att matematikdmnets di-
daktik borjat etablera sig vid vara universitet och hogskolor som
ett sjilvstdandigt kunskaps- och forskningsfilt med egna dmnesfore-
tridare. Hir har det danska Statens Humanistiske Forskningsrdd,
Initiativet Matematikundervisning og Demokrati haft sirskilt stor
betydelse. Under ledning av den danska projektgruppen och med
hjdlp av kontaktpersoner fran de 6vriga nordiska ldnderna har
ett nordiskt forskarnidtverk byggts upp (se Nissen i detta num-
mer). Det fungerar nu som stdd for intresserade master- och
forskarstuderande i matematikdmnets didaktik. Flera seminarier och
forskarkurser har hallits och flera star pa tur. (Information om néit-
verkets olika aktiviteter publiceras i ett sérskilt Nyhetsbrev som
kan bestillas frain Morten Blomhgj, IMFUFA, Roskilde universi-
tetcenter, Postbox 260, DK-4000 Roskilde, Danmark). Genom den
starka stédllning som danska matematikdidaktiker sedan linge haft
1 internationella intresseorganisationer och projekt har det danska
initiativet blivit sarskilt viardefullt for matematikdidaktiker i de 6vriga
nordiska ldnderna.

Aktuell forskning i matematikimnets didaktik

De senaste aren har matematikdidaktiker i flera olika ldnder tagit
fram beskrivningar av pagaende forskning i matematikdmnets didak-
tik. (se tex Barra, 1992; Kieran, 1992). En kartldggning av svenskt
forsknings- och utvecklingsarbete genomfordes for ett par ar sedan
(Johansson, 1991). En forsta version av en sammanstillning av ak-
tuell matematikdidaktisk forskning i Norden presenterades nyligen
av Johansson (1993).

I Danmark har det t ex utvecklats en stark tradition kring studier
av relationer mellan matematikundervisningens teori och praktik.
Den har bl a tagit sig uttryck i1 forskning om tilldimpad matematik
och modellering i matematikundervisningen. Under de senaste aren
har man ocksa studerat matematikens och matematikundervisningens
stdllning i samhillet, motiven for undervisning i matematik i historisk
belysning och grundlidggande fragor om matematikémnets didaktik
som akademisk disciplin; dess avgridnsning, vetenskapsteoretiska
karaktédr och samhéllsméssiga funktioner.

I Finland har flera forskare intresserat sig for vilka konsekvenser
som konstruktivismen kan och bor fa for matematikundervisning-
ens innehall och praktik och for olika aktiviteter och arbetsformer
som t ex projektarbete. Man har vidare studerat ldrares och elevers
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uppfattningar och tinkande inom dmnesomraden som geometri och
funktionsldra men ocksé elevernas kinslor, attityder och tilltro till
sin egen formaga att ldra matematik i olika utbildningssituationer.
Flera projekt arbetar med utvérdering, bl a kring effekten av kurs-
planeforandringar i matematik.

I Island har man bedrivit studier kring den nya teknologins

konsekvenser for matematikinldrning och komparativa studier av
elevers och vuxnas matematikkunskaper och attityder. Man har ocksa
studerat nya former for ldrarutbildning i matematik.
I Norge har forskningen omfattat studier av skolmatematik och
matematikutbildning i ett skolpolitiskt perspektiv. Man har ocksé
intresserat sig for larares uppfattningar av matematik och matematik-
undervisning och vad som styr ldrarens arbete i klassrummet. Flera
projekt har berort norskt kursplanearbete och utvirdering i matematik,
grundldggande begreppsbildning i matematik och vad som hinder nér
eleverna far ett 6kat ansvar for sin egen matematikinliarning.

I Sverige har flera projekt studerat olika sidor av elevernas
komplexa kunskaper och fardigheter i matematik med betoning
pa begreppsbildning, uppfattningar och tinkande i grundlidggande
aritmetik. Man har ocksé studerat elever med sirskilda inldrnings-
svarigheter i matematik, de tekniska hjdlpmedlens konsekvenser for
matematikundervisningens innehall och praktik samt det matema-
tiska sympolsprakets form och funktion. Under de senaste aren har
det bedrivits omfattande studier kring kunskapsbildningens villkor i
skolan som ldrmiljo och kring problemldsning utifran ett kommunika-
tionsteoretiskt perspektiv.

Det édr var ambition att aterkomma i senare nummer av denna tid-
skrift med mera utforliga beskrivningar av den pagaende forskningen
i matematikdmnets didaktik i Norden.

Artikeln bygger pé ett bidrag presenterat vid den 6:e Nordiska konferensen om matematik-
didaktik, Abo, Finland, 9-12 augusti 1993. For virdefulla synpunkter pa tidigare versioner
av denna artikel tackar jag Goran Emanuelsson.
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